


اعداد : | حصر الشتئوری 











آحمد الله و اشکره و آثنی عليه أن آعاننی 
و وفقنی لتقدیم هذا الکتاب من مجموعة 
" المتميز " 
فى الریاضیات لأقدمه لابنانی المتعلمین 
و اخوانی المعلمین و الذی راعیت فيه 
تقدیم المادة العلمية بطريقة مبسطه و ممتعة 









مدللاً بأمثلة محلولة ثم تدریبات متنوعة و متدرجة 
للتدریب على كيفية الحل لتناسب كل المستویات 
و مرفق حلولها كاملة في آخر الکتاب 
متمنياً أن ينال رضاکم و ثقتكم التی أعتز بها 
و الله لا يضيع أجر من أحسن عملا 


و هو ولى التوفيق 










الوحدة الأولى : 
مراجعة 
الدرس الأول 
الدرس الثانى 
الدرس الثالث 
الدرس الرابع 


المحتويات 


الأعداد الحقيقية 


: الجذر التکعیبی للعدد النسبى 

0 5 2 1 
: مجموعه الاعداد غير النسبية 2 
ايجاد قيمة تقريبية لعدد غير نسبى 
مجموعة الأعداد الحقيقية نح 


الدرس الخامس : علاقة الترتيب فى م 
الدرس السادس : الفترات 


الدر س السابع 


الدرس الثامن : 


الدرس التاسع ۽ العمليات على الحذور التكعيبية 
الدرس العاشر : تطبیقات على الأعداد الخقيقية 


الدرس الحادی عشر : حل المعادلات و المتباینات من 


: العملیات على الا عداد الحقيقية 
العملیات على الحذور التربيعية 


یسمج 


3 
_ الدرجة الأولى فى متغير فى ح | 23 ,44 
الوحدة الثانيه : العلافه بين متغيرين 1 و 2 
الدرس الأول : العلاقة بين متغیرین 9 :د 53 2 
الدرس الثانى : ميل الخط المستقيم و تطبيقات حياتية 9 9 
الوحدة الثالثة : الاحصاء 3 1 ۳ 
الدرس الأول : جمع البیانات و تنظیمها 


الدرس الثانی ۰ 


الدرس الثالث 
الوحدة الرابعة : 


الدرس الأول : 
الدرس الثانی : 
الدرس الثالث ۰ 
الدرس الرابع : 
الى حدة الخامسة : 
الدرس الأول : 
الدرس الثانى : 
الدرس الثالث ۰ 


الدرس الرابع 


النشر 


الجدول التكرارى المتجمع الصاعد و الجدول 
التكرارى النازل و تمثيليهما بيانياً 

: الوسط الحسابى - الوسیط ‏ المنوال 
متوسطات المثلث و المثلث المتساوى الساقين 
متوسطات المثلث 

المثلث المتساوی الساقین 

نظریات المثلث المتساوی الساقین 

نتانج على نظریات المثلث المتساوی الساقین 
التباین 

التباین 

المقارنة بين قیاسات زوايا المثلث 

المقارنة بين أطوال أضلاع المثلث 

: متباينة المثلث 


2 
نيا 
ب 


. 


المتمیز تلریاضیات 
الوحدة الأولى الأعداد الحقيقية 
مراجعه 


+¥ 


تذکر : مجموعات الاعداد ٠‏ 
مجموعة آعداد العد ۰ 
ع - ۰۲۰۱ ۳ ۰ ۶ ۰ ...۲ 
مجموعة الأعداد الطبيعية ٠‏ 
ط = ۲۰۱۰۰ ۰ ۳ ۰ ۶ » ...۲ 
مجموعة الاعداد الصحيحة : 
كلم = 1إ« ۳۰ ۰ ۲ | مه تا ]اع تب La.‏ 
مجموعة الاعداد الصحيحة الموجبة : 
مر = ۰۲۰۱ ۳ 6 ل... 4 دام 
لطم ح } تا F—‏ مت ...1 


يرم = ہم لا .لا مر 
مجموعة الاعداد النسبية ۰ 
2 = :> ب دص بع.) 


لاحظ : ۶ 5 5b‏ مد 2 
و شکل كن المقابل یوضح دك 
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: 575 ۴ ) إعدادى ترم أول 


أحمد 5 
القيمة المطلقة للعدد الصحيح ۲ هی : 
المسافة بين موقع العدد ( ۲ ) و موقع الصفر على خط الأعداد 
و هی دائما موجبة . و يرمز لها بالرمز | ۲ | 


فمثلاً ۰ 
o=|lo| < 0 2 ۱۵-۱‏ ۰ 
| صفر | = صفر < ا- با 2 ۶ 
* ملاحظه : 
3 (ذا كان : | سن | < 0 فان : س = + 0 


ظ الصورة القياسية للعدد النسبی : 
يكون العد النسبى فى صورته القياسية إذا كان على الصورة : 


( »ا .ا حيث : | < إ١م|<‏ .ا .م و رم 
فمثلاً . 

الصورة القياسية للعدد ٠‏ ...۱0۰۰ هى : 1,0 » 0" 

> الصورة القياسية للعدد ٠‏ | ره هی : - رو × ۱ 


العدد النسبى المربع الكامل : 
هو العدد الذى يمكن كتابته على صورة مربع عدد نسبى 


5 1 
ای : ( عدد نسبی ) 
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فمثلاً ۰ 
العدد : ۲۵0 هو عدد نسبی مربع کامل لانه یمکن کتابته على 
مه ۲ ۲ 1 
الصورة : (۳) أو (-۳) 
ومن أمثلة الأعداد النسبية المربعة الكاملة ۰ 


5 03 
| 5 ۶ 5 3 23 4 اع 5 


العدد النسبى المكعب الكامل : 
هو العدد الذى يمكن كتابته على صورة مكعب عدد نسبى 


ينها 
۲ ۳ 
ای : ( عدد نسبی ) 3 
فمثلا : 
العدد : ۲۷ هو عدد نسبی مکعب کامل لانه یمکن کتابته على 
۳ 
الصورة : (۳۱) ۰ 
العدد : - ۲۷ هو عدد نسبی مکعب کامل لأنه يمكن کتابته على 
۳ 

الصورءة : (-۳) | .2 
و من أمثلة الأعداد النسبية المکعبة الكاملة ٠‏ 

۱ : ۸ : سپ . ۱2 ره 1 


لاحظ الجدول التالی : 


۳ ۸ | 1۶| ۶٩ ۳۱| ۲۵۱۱ | ٩ |: |۱| مریعه‎ 


| vr | or | ۳۶۴ | rir | ro | 12 ۱۲۷۱۸۱۱۲ tesa 





اندو ی r‏ 





الجذر التربيعى للعدد النسبی : 
الجذر التربیعی للعدد النسبی الموجب ٠‏ 
هو العدد الذی مربعه یساوی ٠‏ 
و یکون : کل عدد نسبی مربع کامل م له جذران تربیعیان 
كل منهما معکوس جمعی للاخر ای أن مجموعهما صفر 


هما  :‏ ما <« ۲۷۸ 
فمثلاً . 
العدد : ۲0 له جذران تربیعیان هما : 0 ۰ -0 
0 1 ۲ 
لأن : (0) = ۲۵ ۰۰ (-00 - ۲۵ 
ملاحظات ٠‏ 
) ما 17 يعنى الجذر التربیعی الموجب للعدد : 17 » و هو : 5 


فمثلا : (-۳) ليس له جذر تربیعی بمعنی أن : ,- ۶ 7 2 


1 1 
|- جح | - 
1 


0 المعادلة التربيعية : بی" د م لهاحلان هما وم ۲-۰ ) 
فمثلاً : مجموعة حل المعادلة : س" = ٩‏ هی ۱۰ ۳-۰۳ ) 

77 لایجاد الجذر التربیعی لأى عدد یمکن تحلیله إلى عوامله الأولية 
> كما يمكن استخدام الالة الحاسبة 


5 
اعمر ازززز = ی 





5 
المتميز للرياضيات 





احمد الشتتورى ۳ 
الدرس الأول : الجذر التكعيبى للعدد النسبى ۲ الجذر التكعيبى لعدد نسبى سالب يكون سالباً 
نعلم | فمثلاً : 12-۱۳ < 5 
ل : ۰ ۲ 
۳( ۳ اصفر = صفر 


x 75‏ * * ۳ 
حجم المكعب = طول الحرف × نفسه × نفسه = ( طول الحرف ) 
¥ 6 ”اس = سس 
حجم المكعب الذى طول حرفه ۳ سم 
ایجاد الجدر التكعيبى للعدد النسبی المکعب الكامل : 
= × ۳ ير ۳ < ۳ سم لإيجاد الجذر التکعیبی لأى عدد نسبى يمكن تحليله إلى عوامله الأولية 


تعلم : 5 > كما يمكن استخدام الآلة الحاسبة 
آما اذا كان : حجم مكعب 12 سم " فان : ایجاد طول حرفه | فمثلاً : باع 
نبحث عن عدد إذا ضرب فى نفسه ثلاث مرات ( أو عدد مكعبه ) ا = ۲ « 0 - .| .0ھ ام دم 
نحصل على 15 كِ Fo.‏ ۳ 
سنجد أنه : 5 لأن : ۶ × 5 × 5 < 12 ۵ | 0 
ملاحظات : Fo‏ | 0 <0 
و بالتالی یکون : طول حرف المکعب الذى حجمه 1۶2 سم 0 العدد النسبی المکعب الکامل : ۹ 
هو : 2 سم هو العدد الذی يمكن کتابته على صورة مکعب 
یسمی العد : ع الجدر التكعيبى للعدد عا عدد نسبی أى : ( عدد نسبی )" 
الجذر الت لتکعیبی لعدد نسبی : ۲) العدد النسبی المکعب الکامل له جذر تکعیبی واحد 
الجذر التکعیبی للعدد النسبی ۲ هو العدد الذی مکعبه یساوی ٠‏ و هو عدد نسبی أيضآا 
> يرمز للجذر التكعيبى للعدد النسبى م بالرمز : ام ۳) إذا كان : م عدداً مکعباً کاملا فان : المعادلة التكعيبية : مس" دم ' 
احد فقط فى < : 
ملاحظات ۰ حار اخ ۳ ۳ ۱ 
١‏ 5 كلا . ۱ 5 ۱ 
و ور ۱ : 
فمثلاً : ۱۳0۴ = 0 3 ۸ ٩‏ ۱*۶ 
آحمد التتنتومى 
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سس« -«-  -‏ (« « (« « سح 


المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادی ترم أول 





(۱) أكمل الجدول التالى : (۳) أختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 


زم( ۸-۱۴" = .... 
0] ۱۴(-)" = .... 


)£ ۰ -غع ۰ ۰۲ ۲ ) 





۳۱| گر ۳ + راه = .... 
(۲) اکمل ما یلی : 


3 
ب عدوم -... 3 با E AS‏ 

0] مرأ.... - 5 1 
۱۳۱ | ۱۲۵-۴ | = .... 8 ۷۳ ۶ سی > من" + ںا » سن ) 
لعا م۱۱ = ¥ [3] اذا كان : من" = 12 فان : رایس = . 


سن = = 


AV 01‏ = ما ۰.۰۰ ( ۶ 8 — ی 6۰ ۲ 4۸ TFs‏ ( 
زم ۸۱۳ + مادم = ... [۷] طول حرف المکعب الذى حجمه ۲۱۱ سم یساوی .... سم 
<F)‏ ۰۶ ۰1 ۸) 

: 00 000 .... = مادم‎ - ٩۱۸ ۷ 


( ۵ cl < ۱۳۵ ( .... = ۱2۱ - ۱۶۱, ۸ 
0 = .... +۱۶۱۳ زوم‎ 
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)2( أوجد مجموعه حل المعادلات التالية گی 2 


(0) کرة حجمها ‏ 7 وحدة مکعبة آوجد طول قطرها 


(7) إذا كان نصف مکعب یساوی ۲0۵1 فما هو العدد ؟ 


r 





إعدادى ترم أول 


۳ 


1 7 شم ) 





أحمد الشتنتومى ۴ ) اعدادی ترم أول 
الدرس الثانی : مجموعة الاعداد غير النسبية ( 2" ) ۳) النسبة التقريبية 7 
حیث أنه لا يمكن ایجاد قيمة مضبوطة لأى من هذه الأعداد 
نعلم أن : ۱ ۱ 
العدد النسبى : هو العدد الذى يمكن وضعه على الصورة أ حيث : مثل هذه الأعداد و غيرها تكون مجموعة تسمى مجموعة الاعداد غير 


¥ #1 ¥ + / 
( » ب 3 عم › پ ج . النسبيه و يرمز لها بالرمز ( 2 ) 
فمثلاً : 


عند حل المعادلة : ع س" = ٩‏ فان : س = + 2 CY‏ 2 03 
و يلاحظ أن : كلا من 2 ›» 2 عدد نسبى E‏ 
و لكن توجد كثير من الأعداد التى لا يمكن وضعها على الصورة ل ٠‏ 5 


ملاحظات ٠‏ 
بٿ ۰ 4 عرسم »© . ظ / ۰ TT‏ / 
و 6 3 ) 2 2 منفصلتان أى أن : 2 0 2 - 6 
ا ۰ ی (FT  -‏ مجموعة حل المعادلة فى دأ :> بی" = ۲ 
فانه لا یوجد عدد نسبی مربعه یساوی ۲ یکون حلا للمعادلة هی Fl}‏ ۰- ۲۷۸ ) 
8 0 8 8 / 
العدد النسبی : ۱ (۱) أكمل باستخدام احد الرمزين 2 أو 2 
لعدد الذ ن وضعه لصورة ل حيث ۰ 
هی ا | ٩۱۸ ۱ .... 3 ٩‏ د 
( » بپ 3 رم . بال . 

من أمثلة الأعداد غير النسبية ٠‏ [۳] ۳ 32د . .... [2] ,۳۱ د 


0 الجذور التربيعية للأعداد الموجبة التى ليست مربعات كاملة 


[0] 7 3 . .... (7] صفر د 
مثل :راس < ol‏ مأو ؟ .هه 


]) الجذور التكعيبية للأعداد التى ليست مكعبات كاملة [17] ۹-7 2 ... یا AV‏ 2 
مثل : 3۹ ۷ 2-7 LV‏ د 
أحمد النتتممی 
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. 3 + 5 
المتو للریاضیات أحمد نتوی ۳ (عداد ی تر أول 


(۲) آختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
[1] العدد غير النسبی من بين الاعداد التالية هو .... 
Fl)‏ »راغ ۰ مام ۰ 
[۲] العدد النسبی من بين الأعداد التالية هر .... ۱ 
٩۷۰ ۷۰ ۰ ۹-۱2 (‏ ) 0] (س -۱) ٤=‏ 
[۳] المربع الذى مساحته .۱ سم" یکون طول ضلعه .... 
رم اه را 
[5] المکعب الذى حجمه 5 سم" يكون طول حرفه .... سم 


( ۶-1۳ < ۳ مء.-ه) عد ضلع المریع الذى مساحته 1 سم" 


(۳) آوجد قيمة س فى کل من مما یلی و بين ما إذا كانت 

س 3 2 أم س د 6 

۱ من" = .۲ (0) بسبب الريح كسر الجزء العلوى من شجرة طولها ۳ أمتار فصنع مع 
سطح الارض زاوية ما . فإذا كان طول الجزء الثابت فوق الأرض من 
الشجرة متر واحد اوجد المسافة بين قاعدة الشجرة و نقطة تلاقی 

۲۲ ۲ س" = 1 ود ۱۳3 


(۳] ۳ س = ۲۶ 
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المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 


الدرس الثالث : إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى : 
تستخدم الآلة الحاسبة لإيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبی 
تمهید : فمثلاً : نجد : م۲ = ...1,215 20 ............. و هكذا 
0) ااعداد : ۱ ۰ ٩۰2۶‏ ۰ .... کل منها مربع کامل و يمكن ایجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبی دون استخدام الآلة الحاسبة 
و باخذ الجذر التربیعی لها تکون : | 2 ۲ ۰ ۳ ۰ .... فمثلاً : يمكن ایجاد تقريبية للعدد : ,۲۱ كما یلی : 
و نلاحظ أن : ۲ يقع بين ۰۱ ۶ و بالتالی یکون : نلاحظ أن : ۲ ینحصر بين العددین ۱ ۰ 5 ( کل منهما مربع کامل ) 
۲۱۶ يقع بين ۰۱ ۲ أى أن : ,۲۱ - | + كسر عشرى ای أن : ١‏ < ع < ء بأخذ الجذر التربیعی للأطراف 
> رآ يقع بين ۰۲ ۳ ای أن : ,۵1 = ۲ + كسر عشرى 9 ۱ < ,۲۱ < ۲ ای أن : ,۲۱ = | + کسر عشری 
وا لاا" تا ا 
۳) الاعداد : ۱ ۰ ۰۸ ۲۷ ۰ ... کل منها مکعب کامل ۱ ۱ ۱ ۱ 


۰ ( 10 نجد : (۱۱) - ۱۲۱ ۱ 
عا ) دعكا < ۱۳ =4 2 


و باخذ الجذر التكعيبى لها تكون : | ۰ ۲ ۰ ۳ , 
و نلاحظ أن : ۳ يقع بين ۰۱ ۸ و بالتالی یکون : 





۳ ۳ + / ام .۳ الاك 3 1 ۲ 
| ۳ يقع بين ۲۰۱ ای أن : ۳۱ = + کسر عشری (E)‏ - ۷۹ < )10( 2 ۲,۲۵ 
e‏ يقع بين ] ۰ ۳ أى أن : ۱۳ ٠١‏ = ۱ + کسر عشری ب ۱۹۲ < >F‏ ۲,۲۵ و باخذ الجذر التربیعی 
« .............. و هکدا 2 ۱ = 2 < ۱,۵ 21 ینحصر بين ۱,۶ ۰ ۱,۵ 
(۱) أكمل ما یلی بعددین صحیحین متتالیین ینحصر بینهما العدد : ا یاب ات ای اب ۰ 
0۳ و لایجاد قيمة تقریبیه ادق لرقمین عشریین نلاحظ أن : 
[J‏ ما ؟ا ين هما : .... 2 .... را ۲ = ۱8۶ + کسر عشری »و نجد : 
العدديرت هما ٠‏ 4 1 1 
I‏ ما ۲۹ يل كها : ..., ( ۱:۶۱ ) = (LEF) ۰ LAAN‏ = ۲,۱۱۶ 
۱۳۱ ۳ العددین هما : .... » .... ۳ ۶۱ > 3 > ۱,۶۲ 0 2 ینحصر بين ۱,۶۱ ۰ ۱,۶۲ 
٠٠١ ۱۳ ]5[‏ العددين هما : .... ی .... -. ,۲۱ = اعا لأقرب جزء من مائة ..... و هکذا 
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المتميز لثریاضیات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم اول 


و يمكن استخدام الآلة الحاسبة للتأكد من صحة الإجابة (۳) أوجد قيمة س فى كل مما يلى حيث س 3 صم, 
0) [1] أوجد لأقرب جزء من عشرة قيمة .رأ 0 [ا] س < يألا جنس +| ا > سن دن 
(۲| س < ,۲۱۱ < س +| 4 ن < . 
(۳] من < ۸۰ < س + | ١‏ 


(۶] بن < 0۱ < بن + | 5 
3 [0] س < ۳.۱۳ < س + 
[1] س < ۴ < س + | ۰ 


جي (5) أختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة 
[۱] العدد غير النسبى المحصور بين ۲ ۰ ۳ هو .... 

(fo ۰ ۳۱,۰ ۷۷,۰ |)‏ 
[۲] العدد غير النسبی المحصور بين -] ۰ | هو .... 


[] أوجد لأقرب جزء من عشرة قيمة ۳۱۳ e‏ بحا" ها ۳-۰ ۰ (TY‏ 


(۲] آوجد لأقرب جزء من مانة قيمة رأ |١‏ 


1 
5 ؟ ؟ ۲ 





) ۳,۱۷ ۰ ۳ » ],۹٩ ۰ ۲,۲  ( 
. آقرب عدد صحیح للعدد ۳ هو‎ BH 
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برام = عام x‏ = ۴ 


٣ 
۳, = ( 1,۸ ) 
و باخذ الجذر التربیعی‎ 


1 


LV ) <‏ 1 = ۲,۸۹ 
EA ۰‏ > ۳۲ < ۳۲,۲۶ 
ت ۷ UA > F>‏ 
ای أن : را م ینحصر بين ۷ا ۰ ۸ا 
۲| 10۱۳ ینحصر بين ۶ ۰ ۲,0 نتبع ما یلی : 


0 = ترام‎ x ترام‎ x ترام‎ (oF) + 
۱۵,1۲0 = )۲,۵( 


و باخذ الجذر التکعیبی 


۰ ۱۳,۸۲۶ ۶ (FE) 


5 وك 


5 النتننتومی 


r 


۳ 1 س ۳ 10 حر 1,0 


(0) آثبت أن : 
ob 1‏ 1 بين ,1 4 .ا 











: 575 ۴ ) اعدادی ترم أول 


المتميز تلریاضیات أحمد وى 
تمثيل العدد غير النسبى ( على الصورة رس ) على خط الأعداد : يمكن بنفس فتحة الفرجار تحديد نقطة س" التى تمثل العدد رأ 0 
توجد عدة طرق لتمثيل العدد غير النسبى على الصورة .رأ سس حيث س تقع على يسار النقطة و 


منها الطريقة التالية ۰ 
تعتمد هذه الطريقة على رسم مثلث قائم الزاوية بحیث یکون ,اس أ ملاحظات : ۱ 
(۱) کل عدد غير نسبی یمکن تمثیله بنقطه على خط الاعداد 


طول أحد ضلعی القانمة و يكون : طول الوتر = + (س" + ١‏ ) (۲) لتمثیل العدد : ۱ + رآ نتبع نفس الخطوات السابقة » لكن 
٠‏ طول الضلع الآخر للقائمة = + ( س -۱) نركز سن الفرجار فى النقطة التى تمثل العدد | › ....... و هكذا 
فمثلاً : لتمثيل العدد رأ ۵ 
) نوجد : طول الوتر = ال ( م + 1 ) = مم م (۱] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد راس 

> طول الضلع الآخر للقائمة = ج ( 0 ۱) = ۲ 
؟) نرسم خط الأعداد › 





و من نقطة (و) نقيم عمود ١‏ 
طوله ۲ وحدة طول 
يصل لنقطة م 
۳) نركز بسن الفرجار 
عند نقطة م و بفتحة طولها ۳ وحدة طول نرسم قوسا []] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد 00 


يقطع خط الأعداد س على يمين نقطة (و) فيكون : 
۲ ۲ ۲ ۲ 1 
(و س) = (۲س) -(۲ و) = (۳) -(۲) = ۲ 
-. و سں = اه وحدة طول 
و تكون نقطة س هى التى تمثل العدد رأ 0 
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المتميز تلریاضیات أحمد لتتنتورى ۲ ) اعدادی ترم أول 


[5] ارسم خط الأعداد و حدد النقطة التى تمثل العدد ۱ + مأ 0 





(۷) ارسم ۸ ۸ ب ح القانم الزاوية فى ب . و الذى فيه م ب = ۲ سم 
> باح = ۳ سم و استخدم الشکل فى تحدید النقطة التی تمثل العدد 


٠۳ |‏ على خط الأعداد (9) دانرة محیطها ۲ ,۵۱ 7 سم أوجد مساحة سطحها 


5-5 النتننتوم‌ی أحمد نتوی 





5 
المتميز تلرياضيات 


الدرس الرابع : مجموعة الأعداد الحقيقية 0 


مجموعة الأعداد الحقيقية : 
هى المجموعة الناتجة من اتحاد مجموعة الأعداد النسبية 
و مجموعة الأعداد غير النسبية و يرمز لها بالرمز م 
ای أن :2 = ه لاه 
كما بالشكل المقابل 


و شكل فن المقابل يوضح : 
۸ 2 ۲۱ 2 < © 


۰ هم دح 
۳ كل عدد حقيقى تمثله نقطة واحدة على خط الأعداد 
+ ما 
مجموعة الأعداد الحقيقية الموجبة و مجموعة الأعداد الحقيقية السالبة 
و يلاحظ : 


]١‏ العدد صفر تمثله نقطة الاصل و 

۲۳ الأعداد الحقيقية الموجبة تمثلها جميع نقط خط الأعداد على يمين و 
۳[ الأعداد الحقيقية الموجبة تمثلها جميع نقط خط الأعداد على يمين و 
ةا = U,‏ !١41لا‏ ما 
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تننتنورى ؟) إعدادى ترم أول 





0 


0 مب <(س :س 3 م) .بن > .۲۰ 
1 = اس :س 3 م) » بن < .۲ 
۷ مجموعة الاعداد الحقيقية غير الموجبة = ح_ لا (۲۰ 
= إين : بن 3 ل . بن < .۲ 
۸ مجموعة الأعداد الحقيقية غير السالبة = ح,ل ۲۰۱ 
= إسن :س 3 م) .بن < .) 
هم ۱-۱۳ = -ا لأن :(-١)<*(-١)*(-|)-ع-|ا‏ 


بينما ,أ | © 62 لأنه لا يوجد عدد حقيقى إذا ضرب فى 
نفسه كان الناتج ‏ | 


٩‏ يرمز للأعداد الحقيقية بدون الصفر بالرمز ج 
ای آن :+ ج <حج - ۲۰۱ 

أكمل ما یلی : 

[ا] 2 لاه = . 

. = 2 0 2 ۲ 

(۳] ع لام = . 

[5] + ۱) _ ح . 

[0] م 2۵ < .. 

]ج - 2 = . 
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المتمیز للریاضیات أحمد الشنتورى ۲) اعدادی ترم أول 


(۲) أكمل الجدول التالی بوضع علامة ( 7) فى المکان المناسب (۳) اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة 
كما فى الحالة الأولی : [۱] م = .... 
(2 لاه ۰ لا مر لہ »> طلاح ) 
۲۱ إسن : س 3ے › من < ۰ = م.. 
( مه » مب » مب » مه ) 
۳۱ اذا كان :س عدداً حقيقياً سالباً فالعدد الذى يمثل عدداً موجباً 
من الأعداد التالية .... 
(س" . بسا ٠‏ ]سن ۰ اس ) 


> حب عددين حقيقيين بين صفر ‏ | 


) ۲ ۰0۵۷ ۱۰ - ( 


[۶] إذا كان : 


1 
¥ | 
فان : م = 


ضع الأعداد التالية فى 
أماكنها المناسبة فى 
شكل فن المقابل 

۰ ۲۱, ۲ 


۰. ],۵ <“ FT 





المتمدز تلریاضیات أحمد 


الدرس الخامس : علاقة الترتيب فى ئ ۲] إذا كان : س عدداً حقيقياً تمثله على خط الأعداد النقطة (, 
: نقطة الأصل التى تمثل العدد صفر فإن : 
ادا كانت : م . ب نقطتان تنتميان للمستقيم ل ل فى تی كد 


فانه وفق اتجاه السهم بالشکل | لمقابل یکون : وچ — 0 م تنطبق على و ؟) م تقع على یمین 
ب تلی ( أى تكون على يمينها › TE‏ 0 تفن ر 


( تسبق ب ای تکون على يسارها 

و هكذا بالنسبة لجميع نقاط الخط المستقيم . فإذا علمنا أن كل نقطة من 
نقط الخط المستقيم تمثل عددا حقيقياً فإننا نقول أن : 

مجموعة الأعداد الحقيقية مجموعة مرتبة 


خواص الترتيب : 


۱] إذا كان : مس » ص عددين حقيقيين يمثلهما على خط الأعداد 
النقطتان ١‏ › ب على الترتيب فإن : 





فمثلاً : 

لترتيب الأعداد : ۸-۳ ۰ ,۱۷ ۰ ۳ ۷۱,۰ تصاعدياً 
نتبع ما یلی : 

و يكون الترتیب التصاعدی من الاصغر إلى الاکبر هو : 
MV“ FV <“ VV < FV-‏ 


۶ 


ای 


VY“ AY‏ .سم عضا 











المتمدز للریاضیات أحمد وى ۲ إعدادی ترم أول 


(۱) رتب الأعداد تصاعدیا : (۳) ضع العلامة المناسبة ( > »> = »> < ): 
اس » ما۳۷ < 1 < ما۳ < sol‏ (۱| ما ۷ ... ۲ [fJ‏ ما۶ .. ۸۱۳ 
ol... rl +1 [5] ۳۴ ... ۲2-۱۳ ]۳[‏ 
[0] ۴سا ۳ oll‏ ]۱ ما۲ ...م۲ ]| 


(5) إذا كانت : س د بح فاذکر ما إذا كانت س موجبة ام سالبة 


3 | س > . 0 سس < 






(۳| س > | ۶ [:] - ۴ < س < 
[0] ۱- ۱0۵ < سن < ۷ [1] |- ۱۱ < سن < | ۱۷| 
(۲) رتب الاعداد تنازلیا : (0) اکتب عدد نسبی و أربعة اعداد غير نسبية تنحصر بين 0 2 ۷ 


روم < AV‏ “< سيالا < ly‏ < سسالا 


() بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : ۳ > را 


احمد التننتومى آحمد التنتتومی 





المتمیز تلریاضیات 
الدرس السادس ٠‏ الفترات 
نمهید جه 
نعلم أن : یمکن التعبیر عن المجموعه : 


سہ = مجموعة الأعداد الصحيحة الأکبر من - ! و الأقل من 0 
بطريقة الصفة المميزة كما یلی : 
= ( : ( 3 عم <« | < ( < 0۵ ۲ 
6 ك يقة السرد كما يلى 
= م[ ۱۰۰۱ ۳۰۲ ۶ ۲0 
> تمثل على خط الأعداد كما بالشکل : 


تس ما ما مت ما ا سم و 
و ع ۳ ع | ۰ -۲-1 0-5-۳ 


لاحظ أن ۰ عناصر المجموعة سم تمثل بنقط منفصلة 
آما المجموعة . 

ع = مجموعة الأعداد الحقيقية الأکبر من - | و الأقل من 0 
فیمکن التعبیر عنها بطريقة الصفة المميزة كما یلی : 

۶ < ( ( : م 3 م) ۰ ۱ < ( < ۲0 


و لکن لا يمكن التعبیر عنها بطريقة السرد لانه یوجد بين کل عددین 


حقیقیین عدد لا نهانی من الاعداد الحقيقية بعضها آعداد نسبية و 
البعض الآخر آعداد غير نسبية 

و بالتالى لا يمكن تمثيلها على خط الأعداد كما سبق 

لاحظ أن : عناصر المجموعة ع يجب أن تمثل بنقط متصلة 
لذا تستخدم طريقة أخرى للتعبير عن المجموعة ع تسمى الفترة 
الفترة ۰ 

هى مجموعة جزنية من مجموعة الأعداد الحقيقية 

أحمد الشنتورى 


أحمد 


اندو ی ۳ 





إعدادى ترم أول 


اولا : الفترات المحدودة 


اذا كان : م . ب 3 22 . م < ب فإننا نعرف کلاً من : 
) الفترة المغلقة [ ۲ › ب ] 


[(. ب ] = س :س دم < س < ب) 
عناصرها م 2 ب و جميع الأعداد ET EEE‏ 
الحقيقية بينهما ١‏ 


ف کا ا ا سای ا 
ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 

و يلاحظ : ۲ د [۲ . ب ] »ب 23[ »ب ] 
۲) الفترة المفتوحة ]۲ ب[ 

]۰ ب[ = س :س 3 , م( < بن < ب) 
عناصرها جميع الأعداد الحقيقية کڪ 
المحصورة بين ۲ ۰ ب 
توضع دائرة مفتوحه عند کل من النقطتین الممثلتين للعددين ٠‏ + 
ب و تظلل المنطقة بینهما على خط الأعداد 

و يلاحظ ۰ [مءباءب 3 [م.ب] 
۳( الفترة ذ نصف المفتوحة ( أو نصف المغلقة ) آمب[ 

| [ ۰۲ ب[ = إسن: سن دم ( < بن < ب) 
عناصرها العدد م و جميع الأعداد ,س 
الحقيقية المحصورة بين ۲ ۰ ب 5 ۳ 
توضع دانرة مغلقه عند النقطه الممثلة للعدد م . و دانرة مفتوحة 
عند النقطة الممثلة للعدد ب و تظلل المنطقة بینهما على خط الأعداد 
و يلاحظ : ۲ 3 [۲ . ب ] . ب ‏ ۲ . ب ] 
أحمد التنتتومی 


۳ 
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المتميز للرياضيات أحمد 


؟] ]۰۲ ب ] = س :س 3 م). م < س < ب] 
عناصر ها العدد ب »و جميع الأعداد کچ mm‏ 
الحقيقية المحصورة بين ۰ ب 5 ۲ 
توضع دائرة مفتوحة عند النقطه الممثلة للعدد م › و دائرة مغلقة 
عند النقطة الممثلة للعدد ب و تظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 
و يلاحظ : مم [ ۶»> ب ] »ب د [م ب ] 
فمثلاً : 
) الفترة [- ۰۲ ۳ ] تكتب بطريقة الصفة المميزة كما يلى : 
[ ۰۲ ۳] = س :س 5 م. -۲ < بن < ۳ ! 
و تمثل على خط الأعداد تت $ و ےو 
كما بالشکل المقایل ۳ > 
۲) المجموعة : سم < زبس : بن 3 م). | < س < ۲۱ 
تکتب على صورة كما یلی : سم =[ ۰۱ 1 ] 
و تمثل على خط الاعداد ۱7۳ 
كما بالشكل المقابل 1 ۱ 


(۱) أكتب الفترات التالية بطريقة الصفة المميزة و مثلها على خط الأعداد : 
| [- ۰۳ ] 


Jv ۰ ۳ ۲ 


تتننتهءى ۴ ) اعدادی ترم أول 






6( أكتب المجموعات التالية على صورة فترة و مثلها على خط الأعداد : 


(۱] سس < ین :س 3 م). ٤:‏ < بن < ۲۶ 


[۲] سم < س :س 3 م). دمل < س < ۲۱ 


د 
(۳) ضع الرمز المناسب د أو 8 أو 2 أو 7 : 


زم rl,‏ ... ۰۱1 ۲] 
زعم ماس ... [- ۲ ۰ 1] 
(۳] ع  ....‏ ]۰۶ ۶] 
]5[ - ۵ ... ۰0-۲ ۳۳ ] 


] 1 ۰ ۶ [ |0۵ -۱ ]0 

] ۷ ۰ ۲ [ ۲۷ ۰۲ ۱ 
1۷ ۰ ۲ [ ۲۷ <F} [V] 
[o ۰ ۳ [ [o ۰ ۲ ] [۸] 
] ۳۳ <” -[ ] ۲ ۰۱ [1 ]٩( 





ثانياً : الفترات غير المحدودة 

نعلم أن خط الأعداد مهما أمتد من جهتيه فإنه يوجد أعداد حقيقية 

موجبة من جهة اليمين و أعداد سالبة من جهة اليسار تقع على هذا 

الخط لذا فإنه : 

ا] الرمز م يقرأ ( لانهاية ) و يعنى أنه أكبر من أى عدد حقيقى 
يمكن تصوره ۰ © © ما 

؟] الرمز - مه يقرأ ( سالب لانهاية ) و يعنى أنه أصغر من ای 
عدد حقيقى یمکن تصوره 2 - CÛ 8 o‏ 

۳] الرمزان مه » - ده لا توجد نقط تمثلهما على حط الأعداد 
الحقيقية » و هما امتداد لخط الأعداد من جهتیه 


QO‏ سب ران 





و إذا كان : ۲ 3ح فاننا نعرف كلا من : 

) [ ۰۲ »[ = س :س دم س > م) 
و هى تعبر عن العدد م ج چ س ن 
و جميع الأعداد الحقيقية الأكبر من ١ ٠‏ 
و يلاحظ أن : ( 3 [ ۰ مه[ 

١ ( > ]مم[ = س :س دم بن‎ (f 
4 و هى تعبر عن جميع الاعداد تب سم‎ 
٠ الحقيقية الأكبر من‎ 
[ ٠ ۰۲ ] ۲ : و يلاحظ أن‎ 
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؟) إعدادى_ترم أول 


۳ ]ا من ١.‏ ]= دس :س 3 خ. بن < م) 

و هی تعبر عن العد ۲ . ۰ کب 
و جميع الاعداد الحقيقية الاصغر من ۸ م 

و یلاحظ أن : 3 ]- مه ۲۰ ] 

ع) ۲-1 [ = 1س :س 3 ما بن < م) 


و هی تعبر عن جميع الاعداد 2-7 شت ت 
الحقيقية الأكبر من ۱ ١‏ 
و يلاحظ أن : 7۵۲ ]- م ٠١‏ [ 


) مجموعة الأعداد الحقيقية ح  ]-‏ مه » هه [ 

؟) مجموعة الأعداد الحقيقية الموجبة 2 , - ] ۰۰ [ 
۳) مجموعة الأعداد الحقيقية السالبة ح_ = ] - م » .1 
5) مجموعة الأعداد الحقيقية غير السالبة =[.› » [ 

) مجموعة الأعداد الحقيقية غير الموجبة - ] - مه » . | 


(5) أكتب الفترات التالية بطريقة الصفة المميزة و مثلها على خط الأعداد : 
۱ ]- ده ۶ ] 


[ ه‎ ۰۲۳۱ [f 


۳ 


. 





المتميز للریاضیات آحمد_التنتتوری ۲ )_اعدادی_ترم اول 
(0) آکتب المجموعات التالية على صورة فترة و مثلها على خط الاعداد : العملیات على الفترات : 
[ا] سم < زبس :س 3 ل . س > ۲ تذكر : 


العملیات على المجموعات : 
) تقاطع مجموعتین : 
۱ سم < زین :س 3 م) ۰ بن  <‏ 1۱ هو مجموعه جمیع العناصر المشترکه بين المجموعتین 
۲) اتحاد مجموعتین : 
هو مجموعة تحوی جمیع العناصر الموجودة فى المجموعتین 
او کلیهما 
95 7 5 9 1 ےک 5 جه چ 
(7) ضع الرمز المناسب 3 او © او د او 7 : 3 ۳ مجموعة الفرق بين المجموعتين سم . صم : 
١‏ 1 هی مجموعه العناصر التی تند د عه سس و لا تنت 
|[ ۲ .... = 0 ۶ ۳ ا سیم ج تدتمی 


a جار ا ويه‎ 8 ] ۶  -] ... ۶ [f] 
هی مجموعة العناصر التی تنتمی للمجموعة شم و لا تنتمی‎ ۱ 

(۳] £ ... ]- هن ۶ [ للمجموعة سم ویرمز لها بالرمز سرا 
| - ۵ ... 0-1 هه [ 2 : 

إذا كانت : شم = ۰۱ ۲1۱۰0۰۶۰۳۰۲ 
Jo <o [ .... | ۵ -|۱ ]0[‏ > سح = ۱ ۳ ۰ 1۱۰۶ 2 صمح ۰۲۱ ۰۳ م ) فان : 
I‏ ۰۰ ۳] .. ]|- هه . ع[ [۱] سمح ۱]) بح = ۳۲ ] 
]١ ۳ - 1 ۷‏ ... 1 ۰۲ هل زلا عد نا مه 8 ٠‏ 9۰۲۰۱۰۵ ) 

(۳] سم ب یم = ۲ 2 ۰ ۱ ۲ 
[A]‏ ۰۱ ۲] ...۰ ۰۱1 هه ل [5] عم - سم 2 ۰.۲ 0) 
]٩(‏ [۲۰۱] .. ]-۰۱ ل [0] سم" = ۰۱ ۰۲ 0) 


[1] س = ۲۰۶۰۱ ) 
احمد التتتتومى أحمد النتنتتومی 
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؟) إعدادى_ترم أول 


العملیات على الفترات : ۱ (۷) اذا كانت : سم = 1[ ۰۲ ۳] . صلم - [ - ۶ .۰ .] 
حیث أن الفترات هی مجموعات جزنیه من الاعداد الحقيقية فانه یمکن أوجد مستعیناً بخط الأعداد كلا من ٠‏ 

إجراء عمليات التقاطع و الإتحاد و الفرق والمكملة عليها ١‏ 9 

فمثلاً . 

۳ [ا] سح (] صم = .... 


۵ إذا كانت : سم = [-۰۱ 1۶ .ص - [ ١۳‏ ۱] فان : 


س م ص = [ - ۱۰۱ ] جم ی تس و .مهمه 
o 2-۳-۲ 1- ٠ ۲ ۳ 5 0‏ 
۳ 9 ۳ م اھ کے 

م لا ص - [ - ۳ . ء | ۳ جح 3 [۳] 


]٤[ ] ۰۱ |‏ کہ سم < .. 


۲۱ سم لا صم = .... 





لہ - لہ 


۶ م ع | ۰ o-sP-FT-|-‏ 


(۸) اذا كانت : سم = ]- وه ۰ ۳] .خم - [- . م [ 
آوجد مستعیناً بخط الاعداد كلا من ۰ 


صہ اس -<[ رل با ا[ و 5 ۳ ع | ۰ 1-۳-۲-1 -0 


سم" = ]ده ۰ 1۱ 00 — OO‏ []] کہ () كلم = .... 
0 5 م ۲ | ۰ -1 -] 5-۳ -۵ 
[]] سل لا لظم = ید 
۳ إذا كانت : سم =[ ؟ ۰ 0 ] > صہ - | سس |] فإن : 
5 ج و شد لد ن سد له ۱ 
سم صم = 6 حل سحي يب ۳ سم" > . 
لاحظ أن : 


/ 


5-5 الننننتوم‌ی أحمد لنتتنتو,ی 
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المتميز تلرياضيات أحمد التقنتورى ۴) إعدادى_ترم أول 


(9) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : )1١(‏ أكمل ما يلى : 
(۱| [ ۳ ۰ ۵ ]| ۰ ۳۱) = .... [1] إذا كانت : س 3 [ ٠1‏ 9] فان : ,اس 3 . 
]ا 1۵۰۳ ۰ ۱۰]۵۰۳۱ ۰۰۳۱۰0۰۳ ۱) [۲| إذا كانت : س 5 [ -ع ء ۳] فان : س" 3 . 
[f]‏ 1 ۰۳-10۰۳ 0) = ۳ ۰ ۰ | ۳ لا كانت : س" د[ . . :] فان : مل" < . 


(] ۰۳ 1۵ < ۰۳۱ ۵ ]۱۰۱ ۰۳ ۵ ۰۳۱۰۱ ۵ ) 
(۳] [ ۳ ۰ 10| - ]۳ و[ = .... 
© < ۳۱۰۱۰۳1۱ 0۰۳۱۰ ) 
[۶] ]ا ۰۱ ۱[ لا [ ۱ عء ] < .... 9 زم إذا كان : سم ص =[ 4 ۷] > سل صہ - [ ۷] 
( ۰ ۰۱1-1 ۶2 ]۰ ]-۱ 2۰ ]۰ ا > سم د صہ فاوجد : سم صہ » صہ۔_ س, 


[5] إذا كان : س 3 ح,» وکان :س > با فان : س 3 .. 
[0] إذا كانت : س +۲ 3 [۰۱ 2] فان : ۲ س 3 . 


لا ی ۱ 
۰ ]۲۰۱۲ ل ]د ۶ ]۰]-۰۱ ۲ [) 
ا ۰ 
( ۰ ]۰ ۰]۱۰]-۱ ۰ ۶ ]۰ ] -۶ ۱۰[ ) 
[۷] إذا كانت : سم = ] ۳ م [ فان : سم" = .... 
([ سم [ . ]۳۳.ص [ » ]- م1۳ ] مءظس[ ) | 5 إذا كان : سم( صم =[ ع . :] . سم لا صم - [ ۰۱ 1 ] 
۸ ذا كانت : سم 0 [ ۷۰۲ ] = [ ۳ ع[ فان : سم < .... ٠‏ سم صم = ]ع .1] فاوجد:. سم صم 
([ ۳ ۰ 2[ ۱۰ ۰۲ ۱۰۱۷ ۰۳ ۰1۷ ۲۱ ۰ ۱۶) 
[9] مجموع الأعداد الحقيقية فى[ - ٠١‏ ۰ .۱] هو 
( -۷۰ ۰ ا ۰ .۲ ۰ صفر ) 





المتمیز تلریاضیات 
الدرس السابع : العملیات على الاعداد الحقيقية 


أولاً ۰ جمع الاعداد الحقیقیه ٠‏ 
تمهید : نعلم أن : 
) ۳ س ۰ ٤‏ س حدان جبریان متشابهان 
مجموعهما هو جد جبری مشابه لهما 
ای : ۳ س + ٤س‏ =( ۳ + ع) س = ۷ بن 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
۳ + ۲۱,۶ درس +ع) ,۲۷ 2 ۲۱۷۸۷ 


لاحظ أن : 


العدد الحقيقى ۳ 2 ينتج من حاصل ضرب العدد النسبی ۳ 


فى العدد غير النسبى ,۲۱ 


]) ۳ س . ۶ ص حدان جبريان غير متشابهين 


مجموعهما هو مقدار جبرى أبسط صورة له هی : ۳ بس + ۲ ص 
بالمثل : العددین الحقیقیین ۲۱,۳ ۰ ۳۱۸۶ مجموعهما هو 


عد حقیقی ابسط صورة له هی : ۲۱,۳ + ورا۳ 


() آوجد ناتج 


.... = #ياة - قاع + رآ‎ I 
.... = ۳۱,۲ ۲۱۸۵ + ۲۱, - زعم ياس‎ 


55 النتننتوم‌ی 
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احمد التتتتورى ۲ 





خواص جمع الاعداد الحقيقية : 
| الانغلاق : 
إذا كان : ( » ب 23 يكون : (( + ب ) 63 
ای أن : مجموع ای عددين حقيقيين هو عدد حقيقى 
و بالتالی :م) مغلقة تحت عملية الجمع 
فمثلاً : 
ناتج جمع كل من ۳ + 5 ۰ لا + ,۲۱ هو عدد حقيقى 
۾ ؟] الإبدال : 
3 إذا كان : م » ب 3ح فان : ۸ + ب = بپ + م 
۱ أى أن : عملية الجمع ابدالية فى م 
فمثلاً : 
۷ + ,۲۱ = ,۲۱ + ۷ 
۳[ الدمج : 
إذا كان : م . ب » ه 3ح يكون : 
( ۶ + ب)+ ه = ( + رزب + ه) = ( + ب + ح 


رس +۳۱ )+ع 


۳ + راع +ع) الدمج 
۳ + ( ع + ,۲۱ ) الابدال 
( ۳ +۶ )+ ,۲۱ المج 


۷ + ,۲۱ 
5] العنصر المحاید الجمعی : 
الصفر هو المحاید الجمعی فى ح لأن : ۲ + . < .+ م حم 
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المتمرز للریاضیات أحمد التنتتوری ۴ ) إعدادى ترم أول 
فمثلاً : (۲) آکمل ما یلی : 
را +. <. + رال = ۳ 1 ,۲ + 7 
+ = س 
0] وجود معکوس جمعی لكل عد حقیقی : 
لكل م 3 بح يوجد (-۲) 3 62 حيث : زم عاسم +ع < ع + . 


( + (-۲) = صفر ( المحايد الجمعى ) 
فمثلاً : 


المعكوس الجمعى للعدد راط هو: ‏ ,۳۱ و العكس صحيح 


۳۱ مه +(- اه )= 
ه [۶] 3 + Ml‏ < ع +( .. + ,۱۱ ) 


) المعکوس الجمعی للعدد : ۳ + رأ هو : 3 0 ۸ ٩۱۷۳ ۶- ٩۱۶‏ < ... 
درم + rl‏ )۳-۶ ۲۷ 6 ۱ ۲۷,۳ - ۲۱۷۳ - را +۳۱۳۲ - 
۲) المعكوس الجمعى للعدد : ۳ - ,۲۱ هو : ١‏ 

دوس دياع ) <-۳ +را۲ دياع دم ۷ ۱۱۷۸ +1 + ,را - .. 


. المعكوس الجمعى للعدد : ۸-۱ هو‎ ]۸[ eT 


ثانياً ۰ طرح الاعداد الحقيقية ۰ 
حیث أن لكل عدد حقیقی معکوس جمعی فان عملية الطرح ممكنة دائماً [9] المعکوس الجمعی للعدد : ۱- ,۱ ۲ هو .... 


فى مر و تعرف کمایلی : [.۱] المعکوس الجمعی للصفر هو .... 


لكل ۲ » ب 25 یکون : (- ب = ۲ + (- ب) ای أن : 
عملي الطرح (!- ب ) تى جمع ٠‏ مع المعتوس الجمعی للعدد ب [۱۱] العدد المحاید الجمعی فى مر هو .... 


عملية الطرح فى حح ليست إبدالية و ليست دامجة 


55 الننننتوم‌ی ار النتننتوم‌ی 





ثالثاً ع ضرب الاعداد الحقيقية ۰ 
تمهید : نعلم أن : 
) ۳ × ٤س‏ =( ۳ عم ع ) س = ۱۲ س 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
rl (x)= rls ۷ ۳‏ = ۲,۱۷۲ 
]) ۳ س × 5 س = ( ۳ × 5 )( س × س ) = ۴| س' 
بالمثل يمكن استنتاج أن : 
T(E ۲ ۳( - ۲۱,۶ x ۳‏ <,۲۱ ) 
= ۱۲ ۲ ۲ < ۲۶ 
(۳) آوجد ناتج 


= ( olo -( « ۲ [I 
..., = Flo x كماع‎ 


خواص جمع الأعداد الحقيقية : 
۱۱ الانغلاق : 
إذا كان : ( 2 ب 3ح يكون : (۲ × ب )3 
ای ان : حاصل ضرب ای عددين حقيقيين هو عدد حقيقى 
فمثلاً : 
حاصل ضرب کل من ۳ × 5 = ۱۳ ۰ ۷ × 


۰ × ۳ = ,1۱ هو عدد حقيقى 


55 النتننتوم‌ی 


۲۱۸۷۶ ۷ 2 ۲ 





أحمد الشتنتومى ۴ ) اعدادی ترم أول 


؟] الابدال : 
اذا كان : م . ب 3ح فان : ( × ب حاب ۱ 
ی أن : عملية الضرب إبدالية فى 0ح 
SER‏ 


كلا . 
rx ۷‏ = ,۲۷ * 2۷ ۲۱۸۷ 
۳[ الدمج : 
إذا كان : م . ب . ه 3ح يكون : 
^ ( ۲ + ب)+ د = ( + رزب + ىه ) = ( لاب + ح 


زا ۳ x(x = x‏ المج 
دما ۲ × رماع × ۳) الابدال 
( ,۲۱ ۲۱۸۷ ) ×۳ المج 
= ۲ ۲ ۳ - 1 
5] العنصر المحاید الضربی : 
الواحد هو المحايد الجمعى فى 25 لأن : ۲ ۱۷ - ۱ م -م 
فمثلاً : 
FV = FV ۱ FV‏ 
0] وجود معکوس ضربی لكل عد حقیقی : 
لكل عدد حقیقی  (‏ صفر یوجد عدد حقیقی + حيث : 


( المحاید الضربی ) 





|= + ۱ 


5 
احمد التنتتومی 





المتميز للریاضیات 


فمثلاً : 

المعكوس الضربى للعدد ,0۱ هی :2 و العكس صحيح 
م . ۱ 

أن : ماه × 6د = | 

٠ ملاحظات‎ 

۱( العدد و معکوسه الضربى لهما نفس الإشارة 


فمثلا : 
۰ ۳ 
المعکوس الضربی للعدد - هو . 
,0 


a 


؟) المعکوس الضربی للعدد : ۱ هو نفسه 














> و المعکوس للعدد ۰ - | هو نفسه 

۳ لا یوجد معکوس ضریی للعدد صفر لأن : + ليس لها معنی 
_ٍ ما ما۳ 2 _ 

© أ رام را ol‏ 

0 یفضل أن يكون مقام العدد الحقیقی عدداً صحيحاً 

٠ فمثلاً‎ 

ره _ ۵ هم _ 00 _ 
Xx =‏ د = ,0۱ 

عر ووس ح 9 

يل ا ۳ ۷ _ ۲۷۱ - ۳ 

اعم FY‏ عام شاع 1 د ۳ ۲۷ 


1 توزيع الضرب على الجمع : 
لأى ثلاثة أعداد حقيقية م . ب . ح يكون : 
( « رب +ه) = ((»اب)+((«اه)- ب +(ى 
> ( ۶+ پ) × جح =( × د ) + زب ااه ) < مه + باح 
أحمد التنتتومی 
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۲) إعدادى_ترم أول 
فمثلاً . 
(oll + £) oF‏ < سيأه “اع +سياه oll‏ 
داس ols x‏ + ۳ ۲ م 2 ۵۱,۱۲ + ۱۵ 
رایعاً : قسمة الأعداد الحقيقية ۰ 
حیث أن لكل عدد حقیقی لا یساوی الصفر معکوس ضربی فان عملية 
القسمة على أى عدد حقیقی خلاف الصفر ممكنة دانماً فى 0 
.و تعرف کمایلی : 
8 كلم دی > ب دج - .) یکون ۰ 1 - م +« لل (ب + ۰ ) 
۱ أى أن : ١‏ ۱ 
عملية القسمة ( ل ) تعنی ضرب ١‏ فى المعکوس الضربی للعدد ب 
و يلاحظ أن : 
عملية القسمة فى ب ليست إبدالية و ليست دامجة 


(5) أكمل ما يلى : 
(۱| م۱ ۷ × ,۱ ۷ = .... 
۱ عاط “اع = ۳ 
(۳] ,۲۱۷ ع r‏ + م۲۱ = ...»ا ,۲۱ - . 
oF x ۵,۳ ۶‏ < .... 
x ۲۱۳ ۶ x ۲۱۳ ۲ [o]‏ ۲۱۳ = .... 


. + ۶ 


5 
اعمر ازززز = ی 





۳ 


o ]1( 


(راه + ,۲۷ ) - 


[۷] ناس ۳۱,۸۲۱ - ۳ ) < .... 
۸ ( ,۵ + ۲ )(,۵1 - ۲) = . 


)۲ + ۵01, ( ۱٩ 


[.۱] المعکوس الضربی للعدد 8 هو .... 


[۱۱] العدد المحاید الضربی فى مر هو .... 


(0) إذا كان 


||| س + ص 


55 النتننتوم‌ی 


: س = ,۳۱ + ۲ ٠‏ ص = ,۱ ۳ - ۲ أوجد قيمة : 


۱ س ص ۱۳۱ س" ب ٣‏ س ص + ص! 
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أحمد التشتتورى 3 


(9) أكمل لتقدير ناتج ( ۵ +۱۱۸ )( ۳ - ۷۱۷۲ ) 


و تحقق من صحة التقدير باستخدام الآلة الحاسبة 
تقدیر را .۱ هو : لأن : ٩۱,‏ 
. تقدیر ( ۵ +| | ) هو : م + .. 

> تقدیر ۱۳ ۷ هو ... الأن: ۸۱۳ 
. تقدیر ( ۳ - ۱۲ ۷ ) هو : ۳ - . 


1 تقدیر ( ۵ +| ا )( ۷۱۳-۳ ) هو : ...× . 


و باستخدام الآلة الحاسبة نجد أن الناتج هو .... 


إعدادى_ترم أول 


3 





أى أن التقدیر ۹ 


(۷) أعط تقديراً لناتج ( ع + رأ 10 )(۶ - ۲۵۱۳ ) 


و تحقق من صحة التقدير باستخدام الآلة الحاسبة 


5 
احمد التنتتومی 


۳۸ 





المتمیز تلریاضیات 


(۸) أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


[ا] ,7 + ءام - 


) l< ۵۱,۲ ۰ 0 ( 
... = (FY IJ 
) ۸۷۸۰ ۲۱۸۶ ۰ ٠» 5 ( 
۱ ,.. (o ۲۳ 
8 ola. 6۵ ۱۴ 5 <« ۳. ۰ ۰ ) 
.. المعكوس الجمعى للعدد 0 هو‎ ]5[ 


( ۳۱۸۲ ۰ ۲۱,۳ ۰ ۳۱,۸۲ ۰ سم 
[0] المعکوس الجمعی للعدد ‏ ( مر[ ۵ - ,۲۱ ) هو .. 


5 
أحمد 


3 


لما داه تا را رام ما م[ را ) 





بم شب = .... 

۴ ( ۱۵1,۱۵ ۰ 0 
۷ اا = 
العا بر و وج 


[۸] المعکوس الضربى للعدد 9 . 








رياس ۳۷۳ ۰ راس ۰ ۳۷,۳ ) 
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(oll < ۵۱,۳ < o 


۳ عراس + ۱) 


تتننتهءى ۴ ) اعدادی ترم أول 






٩‏ ريام - سطع = ا 
٩۰ ۵۱,۱ ۰ ۵۱۸۶ < ۵1۸۲ (‏ 
(.۱] إذا كان بعدا مستطیل هما (.۱ + مأ ؟ )سم ۱۰(۰- ۳۱۸ ) سم 


فان محیطه = .... سم 
( 8۰ < ۲۰ ۰ ۳۱,۶ 2 ۲ 


[11] اذا كان بعدا مستطیل سا زو داجس 11 الماع 


فان مساحته = .... سم" 
( ۶۱ ۰ ۳۱ ۰ ۳ < ۵۱۸ ) 
۱1 إذا كان : رس = ,۲۱ + | فان : س < .... 
( ۲۱۸۳۲ ۰ ۳-۲۱۸۲ ۰ ۲ + ۲۱۸۳ ۰ ۲۱۸۲ + ۳ ) 


(۱۳] اذا كان : س" = ( ۳۱,۲ + ۳ )۳۱۸۲ - ۳) 
فان ۰ س = .... 
رياس .ياس ۰ ۳۷,4 ۰+ ۳ ) 


[15] إذا كان : سس" ا ص" = 13 ۰ س ناص = م۲۱ 


فان : س + ص = .... 
TVA < Tle)‏ تايراع ۳۲۰ 
0۱ اذا كان : المعکوس الضربی للعدد | س | هو العدد 
+ «ماس +| ) فان 


سر = 66 ۰ 


(F< ۳ ۰ ۶ < 0) 


5 
احمد التنتتومی 
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الدرس الثامن : العمليات على الجذور التربيعية 
إذا كان : (. ب عددين حقيقيين غير سالبين فان : 
فمثلاً : ,۲۱ × راه ,۵۶۲۱ = 
۲) × ب ديام »اراب 
فش : = عم I=‏ »اك = Fr‏ 


تستخدم هذه القاعدة لكتابة العدد على الصورة : س | ص 
لاحظ : يجب أن يكون أحد العددين مربع كامل بخلاف الواحد 


۱ ۸ :. 
(۱) ضع كل مما يلى على صورة س رأ ص حيث س 2 ص عددان علكك را" -را٩‏ - م 


رام - (۲) اختصر إلى أبسط صورة : 
1 = 
(۲] ,۲.۱ = .... | ,۸۱ + يأ نه = .... 
(۳] ,۶۸ = .... ۳۰۱۲ - ,201 = .... 
[F] .... = ۷۵,۲ ]۶[‏ ۲ ,۱ ۲۷ - 22 یی 
[0] + ,۷۲ = .... كع ,۹۸۱ - ,۱۳۸۱ ديام + اعمط = . 








E: 
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المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 
العددان المترافقان ۰ ملاحظة : إذا كان لدينا عدد حقيقى مقامه على الصورة 
إذا كان : ( ب عددين نسبيين_موجبين فان : ا - ,أب ) فيجب وضعه 
كلا من العددين : ( ,أ« + راب )> را( راب ) فى أبسط صورة و ذلك بضرب البسط و المقام فى مرافق المقام 
هو مرافق للعدد الآ رخ 2 5 : 5-8 

حر فمثلا ۰ لکتابه العدد ۳ فى ابسط صورة نتبع ما یلی : 
و یکون مجموعهما = ( ,۲۱ + راب )+ ( ام - راب ) ol‏ - را ۲ 

= ۲۱۸۲ = ضعف الحد الأول a E aT‏ که 
و حاصل ضریهما = ( ۱۸( + راب ) × ( ام .اب ) ee‏ رب 

۳ - 0 5 


- ۲ 1 

=( ,۱( ) -رراب ) 2« ب 3 

0 = مربع الحد الأول - مربع الحد الثانى «<(:) أكتب ما یلی فى أبسط صورة : 
ملاحظة : حاصل ضرب العددين المترافقين هو دانما عدد نسبى 


فمثلاً : مرافق العدد (,۳ - ,۲۱ ) هو (را۳ + ,۲۱ )و سس ۰ 


يكون : مجموعهما = ۳,۲ . و حاصل ضربهما =۳ - ۳= | 


(۳) اکمل ما یلی : 
(| مرافق العدد (م۵ + ,۲۱ ) هو . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضریهما = [f]‏ ا 5 
[؟] مرافق العدد ( ۳ - ألا ) هو . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضریهما = 
[۳] مرافق العدد ( ۲ ,۳۱ + ,1۱ ) هو . 
و مجموعهما = .... و حاصل ضریهما = 
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أحمد التتنتوری 1 
أثبت أن : 


ت أفقام شآ م1 أ قيمة ا 
بسن » ص متراثقان ثم اوجد فیمه کل من : اوجد قيمة کل من : ۱ ۱ 
تا ا صل 
]1[ بى' + ]ين ص + ص" ]1[ eren‏ (۲]| س ص 
۱ سس" ب س ص + صض' 











المتميز ؟رياضيات أحمد 
(۷) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
[ا] ,۱۲۱ - ,۳۱ < .... رس ۰ Flr ۰٩‏ ,۳۷ ) 
عزياءه ديام ما۴ = .. 
( ۲۱۸۲ ۲۱۸۰ ۳۰۷۸۰ ۰ ۲) 
(۳] (ما ۷ - اه )ما۷ + له )= .... 
( ۲ < ۱۲ ۳3۹ ۵۱۸۲-۰۰ ) 
عم زيام + اع ) = ... 
WAV | 1 <“ 7‏ ) 
اماما + + FV‏ 


)1< ما ۰ ,۲۱ ۰ +۲۷ ) 
[3] المعکوس الضربی للعدد يرأ 0٠‏ هو .... 
HF -» rl +)‏ ما۲ ۰ ۲۷,۵ ۰ -۲۱۸۵ ) 
۷ الد التلی فى اش دبا ۲ مه 3 22۹ 
[A]‏ + ,2۸۱ = ۲ ۲ .... 
ريأ عراس ۰ عراس ۰ سم 
[9] إذا كان : ۲۷,۲ 1۸1۲ = بسن ما۳ فإن : 


ج ك5 و ) ۲ < طلم 


3 


< 


) ۳ ۰ ۲- ۰ 


أحمد النتنتتومی 


لتنتنوءى TT‏ اون 






- (FV - ۲۷,( ) را"‎ 


8 + Tl) [J 
سإ 6 س‎ ¢ ۳,۲ 1 ( 


( ۴۳ 


(۸) آختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


[1] المعکوس الضربى للعدد ما ۳ + مأ ؟ ) فى أبسط صورة 


هو . 


| إذا كان : س یاه - ا٣‏ > ص دراه + م۳ 


فان : ( س ص » س + ص ) = ... 
(۳] إذا كان : س = ۲ + ,0 . ص العدد المرافق للعدد س 
1 
فان : ( س اص ) = 
[5] مساحة المتلث الذی طول قاعدته ( ۲۳۸۱ + ۲ ) سم 
ارتفاعه ( ,| ۷ -۱ ) سم تساوی .... سم" 


زر ۲۱,۶ + Al‏ ,۱۸۷ - 
+,ا + - ۸۵با؟ = 


+ ۱۸۱۳ ۷۱ 


5 
أحمد ازن = 6 








المتميز للرياضيات احمد التتنتورى ۲ اعدادی ترم أول 


الدرس التاسع : العمليات على الجذور التكعيبية 


إذا كان : (. ب عددين حقيقيين فان : 2 





فمثلاً : م۲۱ »« ol‏ = ۲۱۸« ه = ما 
ل ل 3 
فمثلاً : ,۱ ۲۶ = ۳۷۸۱ = ۸۷ ۶ ۳۷ دع راس 5 فمثلا : 


: ب عد صفر ۰( ب 3ي 
آحمد النتتوی 

















تستخدم هذه القاعدة لكتابة العدد على الصورة : س ۷ ص 
لاحظ ۰ يجب أن يكون أحد العددین مکعب کامل بخلاف الواحد 


() ضع کل مما ئی على صورة س تا یت سی س صت | ر اچ ب ب ر 
یحان » ص اصعر كد : 
AV ۲۱ .... = ۱۱۱۸ ۱‏ + ۳۲۱ = 
(۳] ا = .... 3 
NV ۲ ۱‏ = .هه || ۳ ۰ — ۳ ۸ + 0:۶ = 


= ۲۵.2 + ]0[ 


احم 9 أحمد النتنتتومی 
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جح‎ 
1 
- 
“E 
1 
نس‎ 
1 
E 
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؟) !عدادی ترم أول 


(۲) أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : ۲۱ ۸۱۱2 ۲۸۱۸ + ۲-۱۳ + ۳ < .... 


م ۸۱۱2 - ۲۶۱۸ = .... 
ov ۰ ۳(‏ < كاسم ۳۷۸۰ ) 

.... = £ + ۱۳۵۱۸ ۲۱ 
) Wo < ما۵ < ماه‎ ۵ < o) 


(۳] ۲ راس × ۹ = ... () إذا كان : من = ۳ + 1 


)1 < ۳ ۰ ۲۷۱۸ ۰ ۳۷۷ ) 3 أوجد قيمة كل من : 


كر ۲۱2 + ,۲۷ = .... (ا| (س ص 
( ,۲۱ ۶ ۸۷ ۰ ۱۱۶ ) 0 


زم ۲۶-۱۴ - ٩۹‏ ج < .... 
۸-۱ ۳۱۸ ۰ ۰۳۱۸۸ ۳۱۸۱۲ ۹۱/۲۰۰ ) 


(5) أختصر كلا مما یلی لابسط صورة : 


زم ؟ ,۱۸۱ + o‏ مامه + ۱۱۷۶ = .... 


55 النتننتوم‌ی 
۳0 


[۲] (س +ص ) 


5 
احمد التننتومی 








1 ؟) إعدادى_ترم أول 


1 ۳ ۰ ۱ 


المتمیز تلریاضیات 
(۲) دائرة مساحة سطحها ۳۱ سم" آوجد محیطها ( 7 = ۳,۶ ) 


الدرس العاشر : تطبيقات على الأعداد الحقيقية 


الدائرة ۰ 
محیط الدائرة = 7:۲ له وحدة طولية 


مساحة سطح الدائرة = 7 شم" وحدة مربعة 
حيث : ى طول نصف قطر الدائرة › 





7 هی النسبة التقريبية بين محيط الدائرة و طول القطر 1 
> 7 = کک او ۶ا۳ 3 
١‏ ۳ ۲ ۲ فى, الث المفایل ٠‏ 
لایجاد مساحه داثرة محیطها ع,۳۱ سم › ( 7 = ۳,۶ ) نتبع ما يلى :. فا 0 ۳ داخل دائرة + TY‏ 
١‏ بي ۰ ب = ۶ مربع مرسوم نره 
يما ان ٠‏ محبط الذ 00 ۰ شب 
بما أن : محيط الدائرة = 7۲ له ۱ فإذا كان محيط الجزء المظلل ۲0 سم أوجد : 1 
ان PS:‏ - ۲ ۲ ۳۱۶۵ نی -18 ض, N 5 SS‏ 
مساحة المربع . مساحه الدائرة ( 7 = چ ) ب 7 5 


اذن هم = ع,ا۳ + ۲۸ = 0 سم 


> مساحة سطح الدائرة = 7 نی = ۳,۱۶ ا م ءا 0 


1 
< 
> 
© 
|| 


(۱) دائرة محيطها ۸۸ سم أوجد مساحة سطحها ( 7 





۳ 





۲) إعدادى_ترم أول 


4 i i ۱ 


(۶) متوازی مستطیلات قاعدته مربعة الشکل » و حجمه .۷۲ سم" 


متوازی المستطیلات : 
هو مجسم جمیع آوجهه مستطیلة الشکل 
و کل وجهین متقابلین متطابقان 


و ارتفاعه 0 سم أوجد حجمه 





المساحة الجانبیه + ۲ × مساحة القاعدة 
به بط 9 
۲( س ص + ص ع + بن ع ) وحدة مربعه 3 


القاعدة × الارتفاع 
س × ص × ع وحدة مكعبة 3 
۰ 5 (0) مکعب حجمه ۱۲۵6۵ سم " آوجد مساحته الكلية 





حاله خاصه ۰ المکعب 
هو متوازی مستطیلات آطوال أحرفه متساوية 
ذا كان طول حرفه = ل وحدة طول فان : 


مساحة کل وجه = ل وحدة مربعة 








5 


(1) أيهما أكبر حجماً مكعب مساحته الكلية ۲۹۶ سم أم متوازی مستطيلات | (۸) مكعب حجمه ۱۷۲۸ سم" › قطع عند أحد أحرفه متوازی مستطيلات 


آبعاده ۱۷ ۲ ۰ ۲۱۸0 > 0 سم أبعاده ۳ سم ۰ ۲ سم . | سم أوجد المساحة الكلية للجزء المتبقى 
من المکعب 


E 





(۷) قطعة من الورق المقوى مستطيلة الشكل + 0اه 





۹ 
بعداها ۲0 سم ۰ 10 سم قطع من كل ركن 5 
ی r‏ طول i n‏ ۷ (9) متوازى مستطيلات قاعدته مربعة الشكل و إرتفاعه ۳ سم فإذا كان 
تم طویت الأجزاء البارزة لتکون حو ۱ ۹ ۱ 
شکل متوازی مستطیلات آوجد حجمه و مساحنه الكلية مجموع اطوال احرفه 0۲ سم اوجد حجمه 
أحمد النتورى أحمد النتنتتومی 


۳۸ 





المتميز للرياضيات 


الأسطوانة الدائرية القائمة ۰ 

هى مجسم له قاعدتان متوازيتان و متطابقتان كل 
منهما عبارة سطح دائرة أما السطح الجانبى فهو 
سطح منحنى يسمى سطح الأسطوانة 

فى الشكل المقابل : 

إذا كان : م غ٠‏ مرکزی قاعدتی الأسطوانة فان : 
م م هو ارتفاع الأسطوانة » م ب = م( 

كل منهما - طول نصف قطر قاعدة الأسطوانة 

۰ ب / ممأ و إذا قطعنا سطح 
الأسطوانة الجانبى عند ( ب و بسطنا 

هذا السطح نحصل على سطح المستطيل 

م ب ب" ( و يكون : م ب = ارتفاع 
الأسطوانة ۰ ۲ - محيط قاعدة الأسطوانة 
> مساحة المستطيل ۲ ب بأ 5 = المساحة الجانبية للأسطوانة 


المساحة الجانبية للأسطوانة 


محيط القاعدة × الارتفاع 
۲ ف ع وحدة مربعة 


المساحة الكلية للأسطوانة = المساحة الجانبية + ۲ × مساحة القاعدة 





= 7۲ ضع + 7۲۲ لش" وحدة مربعة 


حجم الأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع 
= 7 شض ع وحدة مكعبة 





() أسطوانة دائرية قائمة محيط قاعدتها - 





نتوی ۳ إعدادى_ترم أول 
(.۱) قطعة من الورق المقوی على شکل مستطیل ۲ ب ح ء فيه ( ب = 
۰ سم ۰ باح = ۲۲ سم » طویت على شكل آسطوانة دانرية قانمة 
بحیث ینطبق ( ب على وح آوجد حجم الأسطوانة الناتجة 

($ < 7 ( 


55 سم . حجمها = ۳۸0۰ 


۳ 9 
سم اوجد ارتفاعها ( 7 = 32 ) 


۳ 








5 


المتميز لثریاضیات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 


(0) أسطوانة دائرية قائمة حجمها ۷0۳۱ سم و ارتفاعها ۲۶ سم (15) قطعة من الشيكولاتة على شكل أسطوانة دائرية قائمة طول نصف 
آوجد مساحتها الكلية ( 7 = ۳,۱۵ ) قطر قاعدتها 1| سم و ارتفاعها ۱.,0 سم صهرت و حولت إلى ۳ 
مكعبات متساوية الحجم آوجد طول حرف المکعب الواحد 
( 7۲ < +( 





(۱۳) آیهما آکبر حجماً أسطوانة دانرية قائمة طول نصف قطر قاعدتها (۱0) اسطوانة دائرية قائمة ارتفاعها یساوی طول نصف قطر قاعدتها و 
۷ سم و ارتفاعها .۱ سم أم مکعب طول حرفه || سم ؟ حجمها یساوی ۲۷ 7 سم" آوجد مساحتها الجانبية بدلالة 7 
( 7 < ) 

انی الشتورى اكور الننننتوم‌ی 








۳ 


المتميز للریاضیات أحمد_الشتنتورى ؟) اعدادی ترم أول 
الكرة ۰ 

هى مجسم سطحه منحنى جميع نقاط سطحه على أبعاد 
متساوية ( س ) من نقطة ثابتة داخله ( مركز الكرة ) 
إذا قطعت الكرة بمستوى مار بمركزها فإن المقطع دائرة 
مركزها هو مركز الكرة » و طول نصف قطرها هو طول 
نصف قطر الكرة ( ف ) 


(۱۷) كرة من المعدن طول قطرها 7 سم صهرت و حولت إلى أسطوانة 
دائرية قائمة طول نصف قطر قاعدتها ۳ سم أوجد ارتفاع الأسطوانة 





مساحة سطح الكرة - ۶ 7 ۳۳ وحدة مربعة 





3 
(۱۸) متوازی مستطیلات من الرصاص اطوال احرفه ۷۷ ۰ ۲۶ ۰ ۲۱ سم 
شکلت منه مادة لتکوین كرة آوجد طول نصف قطر الكرة 


) + = 7۲ ( 


(13) كرة مساحة سطحها ۱۳01 سم" آوجد حجمها ( 7 = ۳,۶ ) 
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المتميز للرياصيات احمد الشنتورى ۴ ) إعدادى_ترم أول 


(19) كرة حجمها ۳١‏ 7 سم" وضعت داخل مكعب فمست أوجهه الستة (۲۱) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
أوجد مساحة سطح الكرة ثم أوجد حجم المكعب [ا] حجم الكرة التى طول نصف قطرها را ۳ سم يساوى .... سم" 


) 13+ ۰ ۶ ۰ ۳۱۸۶ < TE) 
سم" يساوى .... سم‎ 72 ٩ طول نصف قطر الكرة التی مساحتها‎ ]۲[ 
) ۱۷۵ ۰ ۳۰۱ ۰٩ ( 

[۳] المساحة الكلية لمکعب حجمه ۸ سم" تساوی .... سم" 


<F) 3‏ ۰۱۰۶ ۲۶) 
چ [:] طول نصف قطر دانرة مساحتها ۲ :7 سم يساوى .... سم 
)1< ۲۱۸۰۲ ۰ ۶) 
[0] ارتفاع متوازی المستطیلات الذی مساحته الجانبية .۳۶ سم" 
و قاعدته على شکل مربع طول ضلعه 1 سم یساوی .... سم 





(۲۰) كرة معدنية جوفاء طولا نصفی قطريها الداخلی و الخارجی ۲,۱ سم ( ا “< 71 < 0 ۰ ۳ ) 
> ۳,0 سم على الترتیب آوجد کتلتها علماً بأن السنتیمتر المکعب من [7] إذا كانت المساحة الجانبية لاسطوانة دانرية قانمة طول نصف 
هذا المعدن کتلته ۲۰ جرام ( 7۲ = 155 ) قطرها فی, هی ۸ 7 شض سم" فان ارتفاعها = .... سم 


) ۱ ۰ lk < £ < A) 


للأمانة العلمية 
یسمح فقط باعادة النشر 
دون أى تعدیل 


1 


5 
۱ ۵۸ للرياضيات آومر نتوی 


الدرس الحادی عشر : حل المعادلات و المتباینات من الدرجة الأولی 
فى متغیر واحد فى م 


أولاً : حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى ) 
نعلم أن : 
۵ المعادلة هی : 
جملة رياضية تحتوى على متغير أو أكثر و تحتوى علاقة التساوى 
فمثلاً : 
الجمله الرياضية ۰ س | = ۷ تسمى معادلة حيث : 
تحتوى على المتغير أو المجهول (بس ) . علاقة التساوى ( = ) 


بين العبارتين (س - ۱ ) بالطرف الأيمن ۰ ( ۷ ) بالطرف الأيسر | 


۲) درجة المعادلة هی : 


أعلى درجة حد جبری تحتوی عليه المعادلة 
فمثلاً . 


المعادلة ۰ ۲ ببس | - ۷ من الدرجة الاولی ۰ 

المعادلة : 6 سل 0 = ۹ 
۳) حل المعادلة هو : 

إيجاد قيمة المتغير ( المجهول ) التى تحقق تساوى طرفى المعادلة 
5) مجموعة حل المعادلة : 


هی المجمو عهة التی تحقق عناصرها المعادلة 
ملاحظة ٠‏ 


فى حالة المعادلة من الدرجة الأولى فى مجهول واحد : 
للمجهول قيمة واحدة 


55 النتنتتوم‌ی 


من الدرجة الثانية › .... و هكذا 


كيفية حل المعادلات 





۲) ,۵۱ س +۱ - 1 


r 





0 خواص علاقة التساوی : 
اذا کان : س . ص ۰ ع آعداداً حقيقية فان : 
| اذا كان : س = ص فان : س عم = ص 2 ۶ 
۲ إذا كان : س = ص فان : س <اا جم = ص × ۶ 
س] إذا كان : س »اع = ص × ع فان :س = ص ع + . 


من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى مج : 
۷ 


) ۲ س - ۱ = باضافة ( ۱ ) للطرفین ينتج : 
عبن N=‏ بقسمة طرفی المعادلة على ( | ) ينتج : 
بن ح ۶ -. مجموعة الحل = ١!‏ 5 ؟ 
ملاحظة ۰ 


يمكن ضرب طرفی المعادلة : ۲س = ۸ فى المعكوس الضربى 
لمعامل سس و هو + كما يلى : 


3 × س 2 ۰ قم ٠‏ بن ح 2 


و يمثل الحل على خط الاعداد كما بالشکل التالی : 
۵ ۶ ۳ ۲ 1 ° -۲ طم _ع -0 

باضافة ( - ۱ ) للطرفین ينتج : 

ای بضرب طرفی المعادلة فى -- ينتج : 


0 


بف ۵ ير لأف 
ورت تصني بان 


5 
اعمر ازززز = ی 





ا 


المتميز تلرياضيات أحمد التتنتوری ؟) إعدادى_ترم اول 


. مجموعة الحل = ( مأ 0 ) [۶] را ۳ س - ۲ =| 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى 








(۱) أوجد فى 22 مجموعة الحل لكل من المعادلات التالية و مثل الحل 


على خط الاعداد : 3 [0] س ۱= ٣‏ 


[ا] ۳ س + ۷ = 


e 





۱ سن + 2 ح ۶ 


زح ۷ س يالا د ونانلا 


[(۳] س + ۲ < . 


اهنا الننننتوم‌ی احمد لنتتنتو,ی 


1 





ثانياً : حل المتباینات من الدرجة الأولی فى متغير واحد فى م) 
نعلم أن : 
) المتباينة : 
هى جملة رياضية تتضمن علامة التباين بين عبارتين رياضيتين 


ملاحظة ٠‏ 
علامات التباين هى : 

> : أكبر من ۱ < . أقل من 

> : اکبر من أو یساوی . » < : أقل من أو یساوی 
فمثلاً : 


0 
الجملة الرياضية : س - | < ۷ تسمی متباينة حیث : 3 
تحتوی على المتغیر أو المجهول (س ) . علاقة التساوی ( < ) 
بين العبارتین (س - ۱ ) بالطرف الأيمن » ( ۷ ) بالطرف الأيسر ا 
؟) درجه المتباينة هی : 
أعلى درجة حد جبری تحتوی عليه المتباينة 





فمثلاً : 
المتباينة : ۲ س - | > ۷ من الدرجة الاولی › 


المتباينة : س" + 0 ج ٩‏ 
۳ حل المتباينة هو : 

إيجاد قيم المتغير ( المجهول ) التى د 
4( مجموعة حل المعادلة ٠‏ 

هى مجموعة العناصر التى يحقق كل منها المتباينة 

و تكتب فى صورة فترة 

ملاحظة : فى حالة المتباينة من الدرجة الأولى فى مجهول واحد ٠:‏ 

للمجهول قيمة واحدة أو أكثر 


من الدرجة الثانية . .... و هكذا 


تحقق تساوى طرفى المعادلة 


أحمد الشنتورى 


اندو ی ٍ 





0 خواص علاقه التباين : 

إذاكان : س . ص ۰ ع أعداداً 

ا] س +ع < ص + ۶ 
سواء كانت ع موجبة أو سالبة ( خاصية الإضافة ) 

۲ اذا كان :ع > . فان : س ×ع < ص ۲ ع 
خاصية الضرب فى عدد حقیقی موجب 

۳[ إذا كان : ع < فان . بن ۶ > ص ۸۶ عي 
خاصية الضرب فى عدد حقیقی سالب 


حقيقية و كان بس < ص فان : 


عدد سالب يتغير اتجاه علامة التباين 
ملاحظة ٠‏ 


يمكن استنتاج خواص علاقة التباين السابقة فى جميع علاقات 
التباين ۰ < أو > أو > أو < 


كيفية حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى 0-2 : 


) ۳ س + .| < | بإضافة ٠.  (‏ ) للطرفين 


ساين < 98 
بضرب طرفى المتباينة فى ( ج > . ) ينتج : 
س < -|ا . مجموعة الحل = ]- م ۰ 1[ 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 

رن 


۵ ۶ ۳ عم 1 ° -1 -۲ -۳ 9 هع 0 


5 
اعمر ازززز = ی 
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المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 


۲ ۳ - عبن < | باضافة ( - ۳ ) للطرفين (۲) أوجد فى حح مجموعة الحل لكل من المتباينات التالية و مثل الحل 
على خط الاعداد : 
[ا] ۳ س اع > | 


]س ج - ۲ 


بضرب طرفی المتباينة فى  (‏ + < . ) ينتج : 






س > | -. مجموعة الحل = [ | ۰ © [ 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
00 ص 
م ۶ ۳ ۲ 1 ° بزع بط عم 
رس 
۳ - ۵ < ۳س ] < ۷ باضافة ( ۲ ) للاطراف 3 [] 0 - ٤س‏ > - ۳ 
۳ < لین < ٩‏ بالضرب فى ( ج < . ) ينتج : 
| < س < ۳ “. مجموعة الحل = ۰۱-1 ۳] © 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
o 00‏ 
۵ 5 ۳ ۲ ]| ° -۲ سمط 9 ةو 0 
ع) من + ۲ < ۳س + ع < س + لم باضافة ( - س ) (۳] - ۳ < عبن | < 0 
۲۳ < ۲س + ۲ < ۸ باضافة ( - ۲ ) 
wt <>.‏ < م بالضرب فى ( + < .۰ ) 
٠‏ < سن < 5 . مجموعة الحل = [ ۰۰ ۶ ] 
و يمثل الحل على خط الأعداد كما بالشكل التالى : 
00 بين 
و 5 ۳ م | ۰ ۳-۲-۱ -5 -0 
أحمد التننتوی ادا 


2۱ 





۱ مسن ۲ < 


اهنا الننننتوم‌ی 


۳ بسن - 0 


1 4 ۹ ۰. ۱ 





۷ ۱۲-۱ < اس | < ۸ 


75 زمر مادم < س + < له 








(۳) إذا كانت :[ 5 ۰ ۷] هی مجموعة حل المتباينة : 
م < س ۳ < ب اوجد قيمة كل من : م 2 ب 


5 
احمد الشتتورى 


1:۷ 





1 


لا 
5 


المتمدز تلریاضیات أحمد 


(5) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
[1]) مجموعة حل المعادلة : ٣سس‏ لط = ۷ فى ع هی 
(O < {Oo} ۰ )۱( ۰1۶[ (‏ 
1 مجموعة حل المعادلة : ,۲۱ س = 5 ف ب تفت مره 
{rls} < ۲۱۷۸۲۱۰ ۲۷۸۱ (‏ ۰ © ) 
[۳] مجموعة حل المعادلة : س دراط دراط فى ح هى .... 
زياس ۳۱۷,۲۱۰ ۰ (صفر ‏ © ) يه 
]٤[‏ مجموعة حل المتباينة : س > ۷ فى ما هى .... 3 
([ ۰۷ مل ]۰۷ ه ل[ 1- م۰ 1۷ 1۰- ۰.۵ 1۷ ) 
[0] مجموعة حل المتباينة : | < اسن < | فى ل هى .... 
(۱۰۱-1 ۰ ]-۰۱ ۰1۱1 [- ۰۲۱۰۱ ۰۱-1 1۱) 
[3] مجموعة حل المتباينة : | < سن 1< ! فى ل هى .... 
([۱۰۱-1] ۰ ۰۲۳۰۰ ۱۰۰ ۰۱-۰ ۲) 
[/ا] اذا كان : اع < س < ۲ فان : ۲ س + ۳ 3 .... 
(1۷۰۱-1 ۰ 0۰۱-1 ۰ 1- ۰1۱۰۶ [-۷۰۱) 
[۸] العدد : ۲ 3 مجموعة حل المتباینه .. 
( س < ۲ )بن > ۲ . د س < - ] . س > ] ) 
[9] إذا كان : س د [- ۴ ۰ هم [ 
فإن : العبارة تمثل المتباينة 


( س < ] )بن © ۲ س <- ]غ) بن > - ۲ ) 





55 النتننتوم‌ی 


اندو ی r‏ 





إعدادى ترم أول 


(0) أكمل ما يلى لتحصل على عبارة صحيحة حيث س 3ح : 


[]] إذا كان :س + م = | فان : 3 س = .. 


[]] إذا كان : ۳ س = 1 فان : س + 1 = .... 


(۳] إذا كان : ٣س‏ - | - ۷ فان : + س < .. 

[5] إذا كانت مجموعه حل المعادلة : س + لى = 5 هی ! ۳ ) 
فان : لى = .... 

[0] إذا كانت مجموعة حل المعادلة : ۳ س + ۲ل = 0 هی 
( ۱ 4 فان : له = .... 

[7] مجموعة حل المعادلة : س + .... = ۷ هی ۱ - ۲ ۲ 


[۷] مجموعة حل المتباينة : س < ۳ هی .... 

۸] مجموعة حل المتباينة : س > ۱ هی .... 

[9] مجموعة حل المتباینتین : س < ۳ . س > | معا هی .... 
[.۱] إذا كان : (< ب فان : ۲ ۳ 
[۱۱] إذا كان : م(< ب › س = - ۳ فان :س ... ب من 
[۱۲] إذا كان : 
۱۳ إذا كان 


ب - ۳ 


<P‏ ب . بس = ۳ فان :اس .. ب بن 


۰ ۱ < بن < | فان : ۲بس + اد ] .... [ 


5 
احمد التنتتومی 
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المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 


الوحدة الثانية العلاقة بين متغيرين (۱) مع مؤمن أوراق مالية فئة و جنيهات » و أوراق مالية فنة .۲ جنيها 
۱ ۳ أشترى مؤمن من مركز تجارى بما قيمته 80 جنيها . ما الإمكانات 
الدرس الأول : العلاقه بين متغيرين المختلفة لدفع هذا المبلغ باستخدام نوعی الأوارق المالية التی معه ۴ 


نمهید : 


آشتری شد کراسات و أقلام فإذا كان ثمن الكراسة ستة جنیهات » و 
ثمن القلم آربعة جنیهات 2 ودفع للبانع .0 جنیهاً فما هی الامکانات 
المختلفة لعدد الاقلام و الکراسات التی آشتراها شد ؟ 


لدراسة الإمكانات المختلفة : 
نفرض أن : عدد الأقلام = س > عدد الکراسات = ص 3 


۰ اسن + 5 ص = .0 

تسمى هذه العلاقة ۰ معادلة من الدرجة الأولى فى متغيرين 
يمكن قسمة طرفى المعادلة على ۲ فنحصل على معادلة مكافئة لها (۲) مثلث متساوى الساقين محيطه ۱٩‏ سم › ما الإمكانات المختلفة لأطوال 
و هی : ۳٣س‏ + ۲ ص = ۲0 و يمكن كتابتها على الصورة : أضلاعه » علماً بان أطوال أضلاعه 3 صم 


50" ۳۰-۵ بن تذكر : مجموع طولى ضلعين فى المثلث أكبر من طول الضلع الثالث 
۲ ص = ۲0 - ۳ س آی آن : ص مس اط لد 





لاحظ أن : 

بن ۰ ص أعداد طبيعية 
و فی هذه الحالة تکون س 
عدداً فردیاً 

یمکن تکوین الجدول المقابل 
لمعرفة الامکانات المختلفة 



























المتميز تلرياضيات أحمد التقنتورى ۲ اعدادی_ترم أول 


دراسة العلاقة بين متغيرين (۳) أوجد ثلاثة أزواج مرتبة تحقق كلا من العلاقات التالية : 
5 ||| سن اص = 0 
العلافه : اب + ب ص = ح حيث : `| ني . 2) ب ۶ . 
تسمى علاقة خطية بين المتغيرين س 2» ص 2 و يمكن 
إيجاد مجموعة من الازواج المرتبة رس »ص ) تحقق هذه العلاقة 
فمثلاً ٠‏ 
لدراسه العلاقة ۰ ۳ بن + ص = ۲ 
نوجد الازواج المرتبة بوضع قيمة س و ایجاد قيمة ص المناظرة 


أو العکس كما یلی : 3 
بوضع س = . ۳ ۰۳۳ ۲ ۳ ۲ 1 

ص = ۲ ۳ ( ۰۰ ۲) یحقق العلاقة 

بوضع س = | ۳ ۳ ۶« | + ص = 

. ص = | (۱ ۰ ۱)بق مه (۲] ۲ب + مص = .| 
بوضع س = - | ٠.‏ “مخ ۷« ب | + ص = 

. ص = 0 م و و 


و هكذا نجد أن هناك عدداً لا نهانی من الأزواج المرتبة (س . ص) 
التى تحقق هذه العلاقة 

٠ ملاحظة‎ 

يمكن كتابة العلاقة : ۳ س + ص = ۲ كما يلى : 

ص = ۲ - ۳بس أى : وضع أحد المتغيرين فى طرف مستقل 
ثم إيجاد الأزواج المرتبة التى تحقق هذه العلاقة 





۷ص 





اكقة اوري © ) اعدادی ترم أول 
(۶) بين أى الأزواج المرتبة التالية يحقق العلاقة : ۲ س - ص = | (0) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
كما بالمثال : [ا] إذا كان : (- ۱۰۲ ) يحقق العلاقة : ۳ س + لى ص =| 
مثال :( | | ) فان : لى = . 
نضع : س = | > ص ح | [ ۰۷ - ۰۷ [o- <o‏ 
-. س اص = ۲ ۲ | - | -ح ۲ - | - | [۲] إذا كان :( ۲ ۰ - 0 ) يحقق العلاقة : ۳ بی - ص + لى = . 
(۱۰۱) يحقق العلاقه فان : له = .... 
ا[ ( ۰0 ۳( [ ۰۱-۰۱ ۰۱ ۱ ] 
(۳] إذا كان :( لك ۰ ۲ ل ) یحقق العلاقة : و س - ص ح 1 
فان : له < . 


<F ۰۱ [‏ -۱ ۰ ۲ ] 
[5] الژوج المرتب الذی یحقق العلاقة : ]بن + ص = 0 
هو .... 
[ ۳۰۱ ۳۰ ۱۰ ۲۰۱۰/۳۱۱۰ ۳) ] 
[0] الزوج المرتب الذى یحقق العلاقتین : س + ص = › 
س + ص = ۷ معا هو .... 
[(۲ ۳۰۲۱۰/۳۰۲ ۰۲۱۰/۲۰۳۰ ۳۶) ] 


رم الجدول التالى يبي 
۳ (- ۴۳“ - ه) 1[ e‏ 0 رس )| م | شاه 
ص و هی اماك EON ELS‏ 





(o ۰ ۳ [f] 





المتمیز تلریاضیات 


التمثيل البیانی للعلاقة بين متغيرين 


کے 


العلاقة : بی + ب ص حيث : ( چ . » ب . 
تسمی علاقة خطية بين المتغیرین س ۰ ص و يمثلها بيانياً خط مستقیم 
KT‏ 


لتمثيل العلاقة : ۳س + ص = ۲ بيانياً 


نوجد ثلاثة أزواج مرتبة تحقق هذه العلاقة كما سبق و يمكن وضعها 


فى جدول كالتالى : 


و نعين فى النظام 
الإحداثى المتعامد النقط 
التى تمثل الأزواج 
المرتبه ۰ ) »+ ۷ ۳ ( 4 
) | » س ( ۰ 
(-0۰۱) 
و نرسم الخط المستقیم 
المار بها فیکون هو 
التمثيل البیانی لهده 
العلاقة 
( الخط المستقيم باللون 
الأزرق يمثل العلاقة ) 
لاحظ أن : 
جميع نقط المستقيم الممثل 
للعلاقة تعين أزواج مرتبة تحقق هذه العلاقة 


ار الشتتورى 






IEE‏ هب عي 


5 


۱ .۰ ۳ 4ع 


حالات خاصة : 
) إذا كان : م 
فتصبح العلاقة على الصورة : 





ب ص = اك 
فمثلاً . 5 
العلاقة : ۲ ص = "۳ 0 
أى : ص = 2 ا 3 
يمثلها الخط المستقيم باللون الأحمر ‏ ۲ 
صا 


و هو يمر بالنقطة ( . ۰ج ) 
و يكون موازياً لمحور السينات 


3 
1 


ملاحظة : العلاقة ٠.‏ ص = یمتلها محور السینات 
۲) اذا کان : ب ت 


فتصبح العلاقة على الصورة : 


العلاقة : ۲ سن = - | 


ح | مس 


أى : ص < - 
يمثلها الخط المستقیم باللون الأخضر 
و هو يمر بالنقطة (- + ۰ ) 


و يكون موازیاً لمحور الصادات 
ملاحظة 5 العلاقة + بسن 





يمثلها محور الصادات 


5 
احمد الشنتورى 





5 
المتميز للرياصات احمد التتنتتومی ۳ 





رل اس 
فتصبح ١‏ لعلاقة 
( سس + باص 
فمثلاً . 
العلاقة : ]بن + ص =. س 
أى : ص < - ۲ بسن 

يمثلها الخط المستقیم باللون البنی 
و هو يمر بنقطة الأصل ( . › 
كما بالشکل المقایل 


3 


على الصور 





() مثل بيانياً العلاقة : ۲ بی - ص = ۳ ملاحظات : 
) يمكن تكوين الجدول مباشرة 
)٣‏ يمكن إيجاد نقطة تقاطع المستقيم الممثل للعلاقة : 
وبن + ب ص = ح مع محور السينات بوضع : ص = . 
ب 5 ۱ ۱ ۳ > و مع محور الصادات بوضع + من < . 
ooo ۰.۰.۰ er‏ حدق فمثلا : العلاقة ۱ ۲ بن + ۳ ص كك 1 

5ك : ب سس ص = ۳ ۱ ۳ 

۱ 07 بوصع : ص = . ينتج : بن = ۳ 
5 ص = .... “. ( .... » .... ) یحقق العلاقه ”. نقطة تقاطع المستقیم مع محور السینات هی ( ۰۳ ۰ ) 


سل ال وضع : سن - - باتع :مس ال 
ماع | يك -. نقطة تقاطع المستقیم مع محور الصادات هی ( ۰۰ ؟ ) 


5 
احمد الشنتورى 


بوضع س = .... ۲ ۷ ... - ص = ۳ 
۰ ص = .... ۳ ( .... » .... ) يحقق العلاقة 
.... - ص = ۳ 


|| 
١ 
1 


۱ 
١ 
1 





| 
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المتميز تلرياضيات أحمد اللنتتممت ؟) إعدادى_ترم أول 


(۷) أوجد نقط تقاطع المستقیم : ۲ بی - ص = 5 مع محوری (9) ارسم المستقيم الممثل للعلاقة : ۲ س + ۳ص = 1 . و إذا كان 
الاحدائیات ثم آرسم هذا المستقیم هذا المستقیم یقطع محور السینات فى النقطة ‏ ۰ و یقطع محور 
الصادات فى النقطة ب . أوجد مساحة المثلث وم ب حيث ( و ) 


نقطة الاصل 





(۸) اذا كان المستقیم الممثل للعلاقة : ۲ بی - ص = لى یقطع محور 
السینات فى النقطة (۳ ۰ ۲ ) اوجد قيمة كل من : لى » ۲ 








1 


5 








أحمد ندنو ری ۲ 
الدرس الثانی : ميل الخط المستقیم و تطبیقات حياتية الحالات المختلفة للتغير الرأسى ( ص - ص ) : 5 
5 ۱] إذا كانت ۰ | » ‘(FTF‏ 
1 ۱۱ ۱(۱ ۰ ۲ 
إذا تحرکت نقطة على خط مستقیم ب (5 ۰ ۳) فان : 
ل من الموضع ( (س » ص ) ميل زب -عحد = د 
إلى المورضع ب زم » ی ) تلاحظ . سم 


حيث : س > س . و كل من 


) التغیر فى الاحدائی السینی 


و یسمی بالتغیر الافقی 
ا( التعير گی الاحداتی الصادى تت ن ل ص 


)١‏ تحركت نقطة ۲ على 
الخط المستقيم لأعلى 
لتصل إلى نقطة ب 

۲) ص > ص ای أن : ص تزداد بزيادة س 

۳) ميل المستقيم = عدد موجب ( ۲ > .) 











و پسمی بالتقير للراسی ‏ ے رب ۱ إذا كانت :  .)۶۰۰((‏ هی ر 
ز سن اسن أن يتوق جریا خر میا گر سرد اف ) ب(۱۰۲) فان : 
۳ النسبة بين التغیر فى الاحداثی الصادی و التغیر فى الاحداثی السینی ۱ غيل 
۲ 8 5 ےق 
تسمی ميل الخط المستقیم و يرمز له بالرمز ۲ ) عيل یبد بش اس بح ہے 
هنا سیق. لمتكي : نلاحظ ۰ 
۱ 5 التغیر فى الاحداثی الصادی التغیر الرأ ) تحرکت نقطة ۲ على 
ميل الخط المستقیم = FT‏ تس وج 7 ی الخط المستقيم لأسفل 
۱ ۱ لتصل إلى نقطة ب 
E‏ حبق ¬ ج ار ۲ ص < صر ای أن ۰ ص تقل بزیادة سن 
۲ سس حيت : سر > ”رم 


۳) ميل المستقیم = عدد سالپ ( م < ۰ ) 








۱ ؟) إعدادى_ترم أول 


(۱) آوجد ميل الخط المستقیم المار بکل نقطتین مما یلی : 


[۳] إذا كانت : ۲ (-۱ › ۲) › ص 
[I]‏ ۲ (۱۰۱) » ب (۶ ۰ ۲ ) 


ب (۰۳ ۲) فان : 
۴ ,۲-۲ 

۲۱3-۳ SP 
صفر‎ = + = 

نلاحظ : ۱) تحرکت نقطه ای 


ل ب 





أفقياً لتصل إلى نقطة ب EES‏ 
- : 1 ۴۳ - 0 ) »ب ( ۱ ۰ - 0 
۲) ص = ص ا 1 1[ ۲ ) ( ) ( 


(۳) ميل المستقيم = . ( ۲ = .۰ ) 

أى أن : ميل المستقیم الموازی لمحور السینات = . 

[5] إذا كانت ٠‏ ۲ ۰۲ ۱) ۰ 

ب )٤ ۰ ]١(‏ فان : 
لا يمكن حساب الميل لأن 
تعريف الميل يشترط وجود 
تغير فى الاحداثی السینی 
ای :سن امن ٠#‏ سم 
نلاحظ : ) تحركت نقطة ٠‏ 
رأسياً لتصل إلى نقطة ب 
۲) سن = سب 
۳) ميل المستقیم غير معرف 

أى أن : ميل المستقیم الموازی لمحور الصادات غير معرف 





 )۲ ۰۲ -( ۱ ]۳(‏ نقطة الاصل 


Js (PF mes | ۳ ]81‏ + ۲ ۰ 8 ب) 





أحمد نتوی أحمد ا[نتننتومی 









المتمیز تلریاضیات اجمد تتننتومی ۴ ) _اعدادی_ترم أول 


(۲) إذا كان : ميل المستقیم المار بالنقطتین (-۰۱ ۰)۱ (س » 1 ) (5) اذا كان : ميل المستقیم المار بالنقط ( ۳ ۰ |) › (س 2 ۱) 


یساوی 0 أوجد قيمة : س ۰٩( ٠‏ ص ) یساوی + أوجد قيمة كل من : س . ص 


(0) اذا کان : ((۱-۰۲) ۰ ب(۲۰۳) ۰ ح (00۶) آوجد ميل کل 
من اب > بح >> ثم آذکر ماذا تلاحظ ؟ 


(۳) إذا كان : ميل المستقيم المار بالنقطتين (۰۱ ص) ۰ (- ۰۰۱) 


یساوی + أوجد قيمة : ص 





اهنا الننننتوم‌ی احمد لنتتنتو,ی 


0۷ 








| = 
أ ۴ ) إعدادی ترم أول 


المتميز للرياضيات أحمد نت 


(3) إذا كان المستقيم المار بالنقطتين (۰)۶۰۲( ۰۳ ۵0 ) يوازى محور (۸) أوجد ميل المستقيم ( ب حيث : ۲(-۳۰۱) ۰ ب (0۰۲) 
السينات أوجد قيمة : له ثم بين ما إذا كانت النقطة ح )١١8(‏ تقع على ب أم لا ؟ 





(۷) آثبت أن ميل المستقيم المار بالنقطتين ( ۱-۰۱ ۰ (۱۰۲) يساوى © وم فى الشكل المقابل : 


ميل المستقیم المار بالنقطتین ( ۳۰۳) ۰ (- ۰۲ ۷) ۱ بح مثلث » أكمل 
باستخدام أحد الکلمات : 
( موجب > سالب › 


صفر . غير معرف ) 


[ا] ميل زب 
[۲] ميل ب د . 
[۳] ميل ء . 





[5] ميل ۾ > 





المتمیز تلریاضیات 


تطبیقات حياتية على ميل الخط المستقیم : 
نعلم أن : 


إذا كانت هناك علاقة خطية بين متعيرين س ء ص فان : 


5 5 ۲ 5 التغير فی الإحداثے, الصا 
ميق الخط الستفيم الذی یمثل هذه ملق _ الا الصادی 


التغیر فى الإحداثى السینی 


ای أن : ميل الخط المستقیم ( 2 ) يعبر عن معدل التغیر فى ص 
بالنسبة إلى مس 


و يوجد فى حياتنا العديد من التطبيقات الحياتية كتطبيق على العلاقة بين 


متغيرين و التى نحتاج فيها لمعرفة معدل التغير مثل : 
التغير فى حركة سيارة أو دراجة ‏ التغیر فى استهلاك الوقود ‏ 
التغیر فى رأس مال احدی الشرکات ‏ ... 9 


تطبیق (|) : الشکل المقابل 
یوضح تغیر رأس مال شركة خلال 


2 ۳ : سنوات و منه نلاحظ‎ ٩ 
۲ ۰۲ [2 ؛ لیا‎ ۲:۰۰ ۳ 0 
5 5 ء <(1 ا‎ ›) 1.) (= >> 
N |. - ميل بے ے عفحظ‎ ۲ 





و هو يعبر عن تزاید رأس 
مال الشركة خلال أول نوات 
سنتين بمعدل .| آلاف جنيه 
( أى : .۱ آلاف جنيه لكل سنة ) 


ار الشتتورى 


تفنتورى ۲ اعدادی ترم أول 









۳ 





۳) ميل بخ = محل = صفر و هو يعنى أن رأس مال الشركة 


كان ثابتاً خلال السنتين الثالثة و الرابعة 
لا ب ۶۰ 





5) ميل دء = ۾ ,۽  -‏ 0 و هو يعبر عن تناقص رأس مال 


الشركة خلال السنتین الأخيرتين بمعدل م آلاف جنیه 
( أى : 0 آلاف جنیه لكل سنة ) 


6 رأس مال الشركة عند بدء العمل = الاحداثی الصادی عند م 


= .۲ آلف جنیه 


(۱) إذا كان : المیل موجب ‏ ان : معدل التغیر يتزايد 

(۲) إذا كان : المیل سالب ان : معدل التغير یتناقص 

(۳) إذا كان : المیل = صفر فان : معدل التغیر ثابت 

(5) تمثل العلاقة بين المتغیرین فى الربع الأول على الشبكة التربيعية 
المتعامد و 

(0) إذا كان المیل موجب و قطع المستقیم محور الصادات فى النقطة 
(. > ص ) فان : ص تعبر عن القيمة الابتدائية ( الصغری ) 
للمتغیر ص 

() إذا كان الميل سالب و قطع المستقیم محور الصادات فى النقطة 
(. > ص ) فان : ص تعبر عن القيمة النهائية ( العظمی ) 
للمتغیر ص 
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المتميز للرياضيات أحمد 

(۷) إذا كان الميل موجب و قطع المستقيم محور السينات فى النقطة 
وس ۰ . ) فان : س تعبر عن القيمة الإبتدائية ( الصغرى ) 
للمتغير س 

(8) إذا كان الميل سالب و قطع المستقيم محور السينات فى النقطة 
(س ۰ . ) فان : س تعر عن القيمة النهائية ( العظمى ) 
للمتغير س 


تطبيق (۲) : الشكل المقابل : 
يوضح حركة دراجة حيث الزمن رہ 
بالساعة » و المسافة ف بالکیلو متر 
بين مدینتین ذهاباً و عودة 
و منه نلاحظ ۰ 
U‏ ( = (۰۰۰) ۰ ب = ( 0۰۰۶ ) 





ف ك - (1 ) :10 / لہ 
ء = (۰۰۱۰) ( ساعة 

[۳] السرعة المنتظمة للدراجة خلال رحلة الذهاب = ميل اپ 
= ق = ۱۲,0 کم / من 

[۳] السرعة المنتظمة للدراجة خلال رحلة العودة = ميل حء 
= و ب - یا ق] من 


و الاشارة السالبة تعنی أن الدراجة تتحرك فى عکس اتجاه حرکتها 
الأولى بسرعة ۱۰ کم / بن 


ار الشتتورى 


فنتوری ۴) (عدادی ترم أول 





ملأ شخص خزان سیارته بالوقود و سعة 


هذا الخزان .5 لتراً و بعد أن تحرك ۱ 
۰ كم وجد أن المؤشر يوضح أن 
FULL‏ 
به هه ۳ 4+ )»+ 
لرسم الشكل البيانى الذى يوضح العلاقة بين كمية الوقود بالخزان و 
المسافة التی قطعتها السيارة 





[5] القطعة المستقيمة الافقية تبین توقف الدراجة لمدة ساعة بعد أن 
تحرکت مسافة 0۰ کم » ثم تبداً رحلة العودة 
[0] المسافة الكلية = ..۱ كم » و الزمن الکلی = .۱ ث 


5 5 5 1 المسافة الكلية 
11 السرعه المتوسطه للدراجه خلال الرحده كلها °F‏ رم 


= یبد = .| کم / بن 


ملاحظات 1 
)۱( إذا كانت السيارة أو الدراجة أو .... تقطع مسافات متساوية فى 


آزمنة متساوية فإنها تتحرك بسرعة منتظمة و الذی یحددها ميل 
المستقیم الذی يمثل العلاقة بين السرعه و الزمن ای أن : 
السرعة المنتظمة للسيارة (ع ) = معدل التغیر فى المسافة (ف ) 
بالنسبة للزمن ( مه ) = ميل المستقیم (” ) 

> و إذا كانت هذه العلاقة لا تمثل خط مستقيم واحد بل عدة قطع 
مستقيمة فإن : 


المسافة الكلية 
عة المتوسطة - سس 
السرعة المتو الزمن الكلى 
تطبيق (۳) : 5 
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(۱) الشکل المقابل : 
یوضح تغير رأس مال 
شرکه خلال ۸ سنوات 
آکمل ما يلى : 
[ا] ۲ = (.... * ء 


حيث العلاقة خطية نلاحظ أن ۰ Te‏ 
) عند البدء : م <(۶.۰۰) ( لتر) 
أى أن : المسافة المقطوعة ‏ . سس 
[ که - .كي ا بر کو 
الوقود المتبقية = .5 لتراً 


؟) بعد قطع مسافة ۱۲۳۰ کم ب =( 4 
: ب = ( ۱۲۰ ۳۰ ) = < ( : 
۶ < ( ۰ 


ای أن : ف = ۱۲۰ کم 
> و كمية الوقود .. المسافة 
00 وخ و ١‏ اله ت 
و یکون : ميل ب = م - م : ۳5 
و هذا یعنی أن كمية الوقود تتناقص بمعدل لتر واحد کل ۱۳ ساعة ٠‏ و هو يعبر عن 
فرغ الخزان عندما تقطع السيارة مسافة  -‏ كمية الوقود_ 5 
۳) يفرغ الخزان عندما تقطع السيار معدل النقص (۳] ميل چا = ت 


ح ع - 
سا و هو يعبر عن 








> ب يقطع المحور الأفقى ( محور المسافة ) فى النقطة (.۰۰2۸) [5] ميل 2 ب سس 


[0] رس مال الشركة عند بدء العمل = الإحداثى الصادی عند . 


= .... الف جنيه 
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(۲) الشکل المقابل : 
یوضح العلاقه بين المسافة 
بالکیلو متر و الزمن بالساعة . 
لحركة سيارة بين مدینتین 
ذهاباً و عودة 
اکمل ما یلی : 


[ا] - (.. ۰ . 


ب =( ع بن ) ۱ 
الزمن 
(ساعة ) 

= 22 میس ۸ بن : ع 


8 2 لمن 8 سد ) 
[۳] السرعة المنتظمة للسیارة خلال رحلة الذهاب = ميل لپ 
سي بت E‏ 
(۳] المسافة الكلية خلال رحلة العودة = .... کم 
[2] الزمن الکلی خلال رحلة العودة = .... ساعة 
[0] سرعة المتوسطة للسیارة خلال رحلة العودة = 
کم / بن 


[1] القطعة المستقيمة الافقية بالشکل تدل على .... 


المسافة الكلية 
الزمن الکلی 


أحمد النتننتومی 





تتتنتورى ۴ ) إعدادى ترم أول 


(۳) ملأ مد خزان سيارته بالوقود الشكل المقابل يمثل العلاقة 

بين العلاقة بين الزمن بالساعة و 
كمية الوقود المتبقية باللتر 
أكمل ما يلى : 

[1] أكبر سعة للخزان = . 


[۲] يفرغ الخزان بعد مرور 


ساعة 
[۳] بعد مرور 10 ساعة 
یتبقی بالخزان .... لتر : ۱ 





[5] یتبقی بالخزان .۱ لتر بعد مرور 
[0] ۲ = (.... » . 


۷ معدل استهلاك الوقود فى الساعة الواحدة = .... لتر / ساعة 


5 
اعمر ازز = ی 






















المتميز للریاضیات أحمد التننتو,ی ؟) اعدادی_ترم اول 





(5) تقرا سهير كتاب › و الشكل المقابل يمثل en‏ ۱ عمق البئر قبل بدء عمل الحفار = .... متر 
العلاقة بين الزمن بالساعة و عدد الصفحات ی المتبقية 
المتبقية أكمل ما يلى : TIT‏ (۳] عمق البئر بعد انتهاء عمل الحفار = .... متر 
[1] عدد صفحات الكتاب المتبقية عند [۳] الزمن الکلی الذى أستغرقه الحفار فى الحفر = .... ساعات 

۳3 ميل اب ت هه ۳ اه 7 

]۸ متوسط العمق الذى يحفره الحفار فى الخمس ساعات الاولی 
= .... هتر / ساعة 











بداية القراءة = .... صفحة 


“۰). “(= ۲ ۳ 


ب = ( .۰ ...) الزمن أ 
0 ( ساعة ) ٩‏ 


` aa VF ع‎ 


کا ييا ےک 


[5] معدل الصفحات المقرؤة فى الساعه الواحدة = . [۷] متوسط العمق الذی يحفره الحفار فى الساعتين الأخيرتين 
2 6 = .... متر | ساعة 
[0] تنهی سهیر قراءة الکتاب بعد 
(7) قرأ شخص جزءاً من کتاب عدد صفحاته .1 صفحة فاذا كانت العلاقة 
التی تربط عدد الصفحات المتبقية ( ص) . و الزمن اللازم لقراعتها 


(مه ) بالدقيقة تتعين بالعلاقة : ص = .۳ - < ره 
أكمل ما یلی : 


[] عدد الصفحات التی سبق لهذا الشخص قراءتها = .... صفحة 


[۲] الزمن اللازم لقراءة بقية الصفحات = .... دقيقة 





(0) استاجر مزارع حفاراً لیستکمل حفر بثر 
و الشکل المقابل یوضح العلاقة بين عمق 
البئر بالمتر و الزمن بالساعة 
اکمل ما یلی : 


° (. “(= ° ۲ 








# 5 03 
المتميز لثریاضیات احمد الشتتورى ۲ إعدادی ترم اول 


الوحدة الثالثة الإحصاء فى بداية العام الدراسى أستطلع معلم قصل به ۳0 تلميذ باحدی 

۱ المدارس رأى متعلمى هذا الصف بالمدرسة عن الأنشطة المدرسية 

الدرس الأول : جمع البیانات و تنظیمها التی یفضلون الانضمام الیها فکانت البیانات على النحو التالی : 

نعلم أن : 
یات الإحصائية حول ظاهرة ما سم إلى نوعين رئيسيين هما ریاضی 


باب عم ا او 
مكان الميلاد .2 الحالة الاجتماعية . اللون المفضل › .... إلخ 


۲) بيانات كمية : هی بيانات تكتب فى صورة أعداد مثل : 


,| ی | ریاضی إريضى | نتفي |اجتماعی] قى | رياشى ‏ 
مر > الطول ٠‏ الوزن . عد الأناء ..... الخ 8 | عض | تقافر 
جمع البيانات : ظ 





۱ لكى يتم حصر هذه البیانات أو تجمیعها نستخدم جدول تفريغ بيانات 
تجمع البیانات فى صورة تکراری کالتالی : 


) بيانات ابتدائية : عن طريق استبيان أو كشوف ملاحظة التكرارات 
؟) بيانات ثانوية : عن طريق مصادر مثل النشرات أو الكتب أو I MH‏ ار 3۳ 
الانترنت أو الوثائق 1 22 
۳ بیانات تجريبية : عن طریق التجارب لاختبار صحة نظرية ما ۷ ln‏ 
82 الككك .۰ 
تنظيم و تحليل البيانات : شی ۷ ا كه 
لعرض مجموعة من البيانات يلزم تنظيم عرضها بطريقة تساعد على | | تقافى | له 





الإلمام بها و الاستفادة منها لذا يتم ترتيب البيانات و تنظيمها فى جداول 
لتتضح طبيعتها و ليسهل استنتاج المعلومات و من هذه الجداول : 


الجداول التكرارية مثل ۰ و باستبعاد عمود العلامات من جدول تفريغ البيانات التكرارى نحصل 
الجدول التکراری البسیط ۰ على ( جدول التوزیع التکراری البسيط ) و هو كما یلی : 


یستخدم لعرض الأعداد الصغيرة و البسيطة 
تتح خطلوات تین جنول قاری بسيط من خلال المثل التق ۲ عد هسيا]| ۴ | ٩‏ |۰۸ | هم 
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5 





و لکن فى احيان کثيرة تکون البیانات الإحصائية اعداد كبيرة مثل ای أن : کل مجموعة تحتوی على م آعداد 
أجور موظفى إحدى الوزارات » و درجات طلاب شهادة الثانوية العامة 5 ۱ ىا 

١ ¥ ¥ 1 ¥‏ 8 2 ¥ ۱ ¥ عات ۱ ¥ نيه كما جه ۳ 

لدلك فان تبویب مثل هذه البیانات في جدول تکرارة بسیط یجعله کبیرا ی يلى 


جداً و طويلاً و غير مجد لمعرفة و استنتاج أى معلومات المجموعة الاولی : تحتوی الدرجات من ۲ حتی أقل من ۷ 
لذلك نلجأ إلى الجدول التکراری ذى المجموعات و يعبر عنها : ۲ - 
تنظيم البيانات و عرضها فى جداول تكرارية : المجموعة الثانية : تحتوى الدرجات من ۷ حتى أقل من ۱۳ 
تتضح خطوات تكوين جدول تكرارى ذى مجموعات من خلال ويعبر عنها : ۷ - , .... و هكذا 
المثال التالى : 


5) تفرغ البيانات فى جدول تفريغ بيانات تكرارى كما يلى : 


فیما یلی بیان بالدرجات التی حصل علیها .۳ طالباً فى إحدى الاختبارات 3 


۱۳۱۱۷۱۲۶۱۱۰ 


نهنا اننا انه |1 a |r|‏ || ۷ 
۸ ۱( ۱ 


لتکوین الجدول التکراری ذی المجموعات نتبع الخطوات التالیه : 
) تحدید آکبر قيمة و آصغر قيمة : 

نجد : اکبر قيمة = ۲٤‏ ۰ و اصغر قيمة = ۲ 

ای : اذا اعتبرنا أن مجموعة هذه البیانات هی رم 





perr‏ ) باستبعد عمود اعمات من جدول تفري لیا ره 
أى أن : قيم سم تبدأ من ۲ و تنتهی عند ۲۶ على : ( الجدو ری ذى المجموعات ) 


, رس . 4 و هو كما یلی : 
و بالتالی فان : المدی = أكبر قيمة - أصغر قيمة = ۲۶ - ۲ = ۲۲ 
۲ نجزئ لمجموعة س إلى عدد من المجموعات الجزئية و المتساوية امساح قلعا نها ان لداع انیس معا 
دی و کن 0 فرعا _ التعرار | ۲ | ٤‏ | ۱۳۱۱۷۲۱۹ ۳۰ ا 
:- مدى المجموعة = = 55 = جع ب 0 
أحمد القنتتومی أ 






















(۱) البیانات التالية تبين آوزان .2 طفل بالکیلو جرامات 


[۲] کون جدول تفریغ بیانات تکراری لهذه البیانات 


۳۸۱۰۷۱۳۹۱۳۶ |r| ss | to || rr sr 
Pv (erra rrr. اذل‎ r |r| ro | sr 


۰۳۱۳۰۳۱۱۳۵۳۰۶ ]۳۱ 
roj ra‏ نذا انما يدا أئذة انمه ۷( 





(۱] أكمل : 
) أكبر قيمة = .... ۲) أصغر قيمة = .. 
۳ الفدق = ری د ل 2 .. 
5) ليكن عدد المجموعات = 1 مجموعات 
يكون : المدى = سب ابح ... 






؟) إعدادى_ترم أول 


لت كون جدول تكرارى ذى مجموعات لهذه البيانات 


سم ترك أ نكا افك الكل متا 





_ التكراد | | | ] ا ال 


[] عدد الأطفال الذين تقل أوزانهم عن ۲۵ كجم = .... طفل 
[0] عدد الأطفال الذين آوزانهم ۲۵0 كجم فاکثر = .... طفل 
0 البيانات التالية تبين يبين عدد التلاميد المترددين على مكتبة مشتركة 


فى مشروع ( القراءة للجميع ) خلال ۳۰ یوما 
e. earners se‏ نذا تسا انا امنا 
۲۰ ۰ |۶۳۲۷ ۳۶۳۵|۲۷ 
۹ | ۰ |۶۰۶۶ |۱۲۶۱۳۸ ۱۲۸ 


(۱] اکمل : 


) أكبر قيمة = . 
۲) أصغر قيمة = .. 


۳ الهدی = .... د مر 2 مر 


مجموعاته متساوية الطول و طول كل منها م تلاميذ 





«* 5 ۶ 
المتمدز لترياضيات احمد النننتنوہی ؟) إعدادى ترم اول 





)۳( فيما يلى الأجر الأسبوعى لأربعين عاملا فى أحد المصانع 
EV | | VI | ۰۶ | os | 32 | as ۷‏ 
ol‏ | 1۱۷۰00۶21 |0۱ |۳۱ ]۳۲9 
۹ ۷۷۷۹ |10 
vo | va | ns | a || ۹‏ ۸۱0 
کون جدول تکراری ذى مجموعات متخذاً المجموعات الجزئية : 
۴۳٠ (‏ ء .ع ۰ ۰-0 .... » .98 ) ثم حدد المجموعة 
التى بها أكبر تكرار » و المجموعة التى بها أقل تكرار 
زر التشتورى اكور النتننتوم‌ی 
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5 
المتميز تلریاضیات 


الدرس الثانى : الجدول التكرارى المتجمع الصاعد : : 
و الجد ول التکر اری المتجمع النازل و تمثيلهما بيانياً الحدود ال للمجموعات التكرار المتجمع الصاعد 


هناك تساؤلات تحتاج الإجابة عنها إلى تنظيم البيانات بشكل منظم تتيح 
دراستها بطريقة سهلة و ذلك بوضعها فى جدول يسمى الجدول التكرارى 
المتجمع و فيه تجمع البيانات على التوالى من أحد طرفى الجدول إلى 
الطرف الآخر حتى نحصل على التكرار الكلى 

و هناك نوعان من الجدول التكرارى المتجمع هما : 


۳ ۱ 7 
أولاً : الجدول التکراری المتجمع الصاعد و تمثیله بيانيا 3 
فيه تجمع البیانات من جهة المجموعة الصغيرة إلى المجموعة الكبيرة 

كما بالمتال التالى : 


الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لدرجات .5 تلميذاً فى أحد الاختبارات =" 





نكون الجدول التكرارى المتجمع الصاعد كما بالخطوات التالية : 

(۱) نكون جدول من عمودين 

(۲) العمود الأول للحدود العليا للمجموعات و نكتب فيه المجموعات 
من أول مجموعة إلى آخر مجموعة و نكتب قبل كل مجموعة 
) ۰ 5 ۰ ۰ 

(۳) العمود الثانى للتكرار المتجمع الصاعد و نبدأ ب (صفر ) أمام 


اول مجموعة ثم نجمع التكرارات بالتتابع حتى نصل إلى مجموع 
التكرارات أمام آخر مجموعة 
فنحصل على : 


55 النتننتوم‌ی أ 
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و لتمثيل الجدول التكرارى المتجمع الصاعد نتبع الخطوات التالية : ثانياً : الجدول التكرارى المتجمع النازل و تمثيله بيانياً 
(۱) نخصص المحور الأفقى للمجموعات و المحور الرأسى للتكرار فيه تجمع البيانات من جهة المجموعة الكبييرة إلى المجموعة اصغبيرة 
المتجمع الصاعد كما بالمثال التالى : 


للتكرار الكلى المتجمع الصاعد 

(۳) نمثل التكرار المتجمع الصاعد لكل مجموعة و نرسم الخط البيانى 
كما بالشكل التالى : 0 نكون الجدول التكرارى المتجمع الصاعد كما بالخطوات التالية : 

| * () نكون جدول من عمودين 
3 )۲ العمود الأول للحدود السفلى للمجموعات و نکتب فيه المجموعات 
من اول مجموعة إلى آخر مجموعة و نکتب بعد کل مجموعة 

( فاکثر ) 

(۲) العمود الثانی للتکرار المتجمع النازل و نبداً ب (صفر ) أمام 
آخر مجموعة ثم نجمع التكرارات بالتتابع حتى نصل إلى مجموع 
سا آول شخ لتحم 1 


۹ اتخر 0 ند ۲۹۳۲۹۵ 

و با ريس ۵ وج عنسض ‏ ]۳ ج| ما۳ 

jÎ j e‏ ار ا یا # فض تن نع نت نب 

و ی ا موق nr mae‏ 

عد ید رای و شیا e‏ 2-۳۰۳ 
اقش | 








أحمد النتنتتومی 








و لتمثیل الجدول التکراری المتجمع الصاعد نتبع الخطوات التالية : 
(1) نخصص المحور الأفقی للمجموعات و المحور الرأسی للتكرار 
المتجمع الصاعد 

(۲) نختار مقیاسا للرسم على المحور الراسی بحیث یتسع المحو 
للتکرار الکلی المتجمع الصاعد 

(۳) نمثل التکرار المتجمع الصاعد لكل مجموعة و نرسم الخط البیانی 
لها بالتتابع 
كما بالشکل التالی : 











و نلاحظ ٠:‏ 
) لا یوجد تلامیذ درجاتهم .2 درجة فاکثر 
۲) عدد التلامیذ الذين درجاتهم ۳۰ درجة فاکثر = ۲۸ تلميذاً 
۳) إذا كانت درجة النجاح هی ۳۰ درجة فان : 
عدد التلامیذ الناجحین = ۲۸ تلميذاً 





للأمانة العلمية 
يرجى عدم حذف أسمى نهائياً 
يسمح فقط باعادة النشر 
دون أى تعديل 














المتو ز تلریاضیات اجمر نتننتومی ۲ ) اعدادی تر ول 


)۱( الجدول التالی ببین التوزيع التكرارى لاعمار ۰ عامل )۲( الجدول التالی يبين التوزيع التکراری لعدد ..۱ دنق حسب 
فى احد المصانع ساعات العمل الاسبوعية 





ارسم المنحنی التکراری المتجمع الصاعد ثم آوجد : ارسم المنحنی التکراری المتجمع الصاعد ثم آوجد : 
[]] عدد العمال الذين تقل آعمارهم عن | سنة = .... [1] عدد المصانع التی تعمل أقل من ۷0 ساعة فى الاسبوع - 





3 [۳] النسبة المئوية لعدد المصانع التی تعمل أقل من ۷0 ساعة 
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(۳) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى عدد ساعات المذاكرة اليومية (۶) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى آوزان .7 شخصاً 
لتلامیذ فصل به .0 تلميذ بالكيلو جرام 


EES ESSA SSS | السجموعت‎ 





ص ۳ 5 5 ۳ 5۳ 


ارسم المنحنى التكرارى المتجمع النازل ثم أوجد 00 ارسم المنحنی التکراری المتجمع النازل ثم آوجد : 
[۱] عدد التلاميد الدين يداكرون ١‏ ساعات فاكثر یومیا = 


[]] النسبة المنوية لعدد لتلاميذ الذين يذاكرون 7 ساعات فأكثر يومياً 


[ا] سس > 


3 [۲] عدد الأشخاص الذين يزن كل منهم 1۸ کجم فأكثر = 
جدول التکرار المتجمع النازل | .. 


aE IIE‏ ی I Rii‏ اباب 


۱ 1 

۱ لاح‎ ۱ ۱ 
1 1 1 ۱ 
4 ٠ ۰ + 0 DD E + 
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المتمدز للرياضيات أحمد نتوی 


(0) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى درجات ...1 طالب 
فى إحدى المواد 
EISSN SAE ES ES SABIE‏ 
| تي ۱0۰6۱۳۷۰۳۰ ۱۱۳۰ 1*۰ ۳۰ 
ارسم المنحنیین التکراریین المتجمعین الصاعد و النازل فى نفس 
ورقة الرسم البیانی ثم أوجد : 
[۱] عدد الطلبة الحاصلین على اقل من ۷۵ / 
۳ عدد الطلبة الحاصلین على 80 7 فاکثر 
جدول التکرار المتجمع الصاعد 
التکرار المتجمع | الحدود السفلی التکرار 
للمجمو عات الصاعد ذ 
أقل من ۲۰ 





















= 7 ۷۵ عدد الطلبة الحاصلین على أقل من‎ ]١[ 


[؟] عدد الطلبة الحاصلین على ۵ / فاکثر = 


١‏ 2 ز للریاضیات ا تنو ری 
(3) الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى درجات ..1 طالب ل 
احدی المواد ll N‏ 

فى !| 0 

7 






ا ا 
لسنلا 01511101 E‏ 3 6 1 





۱ 





ارسم المنحنیین التکراریین المتجمعین الصاعد و النازل فى نفس 

ورقه الرسم البیانی ثم اوجد : 

[۱] عدد الطلبة الحاصلین على أقل من .5 درجة 

[۲] عدد الطلبة الحاصلین على .2 فاکثر 

[۳] النسبة المنوية لنجاح الطلاب علماً بأن النهاية الصغری 
تلنجاح .۲ درجة ۱ 

[5] النسبة . المثوية. ية للطلاب الحاصلین على ۶0 درجة فأكثر [] عدد الطلبه الحاصلین على اقل من .2 درجة 


جدول التكرار المتجمع النازل_ ]1 ۰۳ []] عدد الطلبة الحاصلين على .5 فاکثر = 


EE ۴ 


SESS SECS HEEE ERS CORE OSB CDRS aD Cn cen 
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إعدادى تر 


الحذوة العليا التكرار المتجمع الحدود السفلى الفعرار المتجمخ 0" 0 فقي ل 506 3 
e Ee‏ ی د | النسبة المنوية لنجاح الطلاب علما بأن النهاية الصغرى 


- 





[] النسبة المنوية للطلاب الحاصلین على 50 درجة فاکثر 
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المتميز للرياضيات احمد الشتورى ۲ 
الدرس الثالث : الوسط الحسابى ‏ الوسیط - المنوال فيكون ۰ ۷ × م - ۳ + ۸ + || + ع q+‏ 
۲ ۲ ۲ ۱ ۱ ای آن : 
بملاحظة التمثیلات البيانية لتوزیعات تكرارية نجد أن التکرارات تبدأ 
صغيرة ثم تتزاید حتى تصل إلى نهاية عظمی ثم تتناقص. ل الوسط الحسابی : 
و هذا ينی ان عددا كبيرا من التكرارات يتراكم عند قيمة متوسطه هو القيمة التى لو أعطي- لكل مفردة من مفردات المجموعة لكان 
و أن آغلب هذه التکرارات تتقرب من قيمة متوسطة ۱ مجموع هذه القیم الجديدة هة نفس مجموع القیم الاصلية 
من هده القیمه و التی تمثل مركز جدب لاغلب التکرارات و هذا السلوك 
تک ای توزیع تکراری دی بالنزعة المركزية ۱ 0( اکمل ما یلی . 
و أى إحصائية لتوزيع تكرارى يعتمد اساسا على دراسة هذا السلوك 24 الا 
و قیاسه ۱ ۱ 8 || الوسط الحسابى للقيم : ۷ ۰ اا ۰ 1۲ هو 
و من مقاییس النزعه المرکزیه : ۱ 


[۲] الوسط الحسابی للقيم : ۲ ۰ 1 ۰ ۶ ۰ ۰۸ 0 هو .... 


[۳] إذا كان : الوسط الحسابی للقیم : ٩‏ ۰ 1 . ۰۲ ۰0 ۸ هو ۷ 


الوسط الحسابی ( المتوسط ) . و الوسیط . و المنوال 


أولاً : الوسط الحسابی 





a“ ۰ 2 ۱‏ ۰ + ۵ 2 فان : م - 
الوسط الحسابی لمجموعه من القیم یتعین من العلاقه : ۱ 
ا و 0 مجموع هذه القيم [5] اذا كان : الوسط الحسابی للقیم : | ٠0 ۰ ١٠‏ 2 ۰ ۶ هو ۷ 
لوسط الحسابى لمجموعة من القيم = يماي تف ا 
١‏ 000 0 ادا كان : الوسط الحساد قیم ۰ ۰۱۸ ۲۳ ۰ ۰۲7۹ « ] م ] 
فان ٠‏ - 
_ ۱۷۸۲۳ +۶ ۹ ب ye‏ هو ۱۸ فان : ۲ 
١‏ 1 اذا كان : مجموع خمسة آعداد یساوی ۳۰ فان الوسط الحسابی 
ملاحظة 


الوسط الحسابى × عدد القيم لهذه الأعداد هو 


1 
| 


55 الننننتوم‌ی اكد النتننتوم‌ی 





5 






؟) إعدادى_ترم أول 
ایجاد الوسط الحسابى لبیانات من جداول تكرارية ذات مجموعات ۰ 


لإيجاد الوسط الحسابى للتوزيع التكرارى التالى : 
المجموعات إا | ا ا إن | المجموع 
_ التكرار | ۲۰۷ ۱۵۲۵/۳۱ ]۲ 


نتبع ما یلی : 
) نحدد مراکز المجموعات حيث : 





- مجموع ( ل × ” ) 0 


۲ 5 حدها ادن + حدها الا 
مركز المجموعه = حدها الادنی + حدها ااعلی_ 





۲ فیکون : ۱ 
2 إن 4 )۲( اوجد الوسط الحسابى للتوزيع التکر ار ی التالی ۰ 
مركز المجموعة الأولى = اأ = ها 


 عومجملا‎ |- ٤0 |- ۳۵ |- ۵ |- 10 |- | المجموعات‎ 
_ ا‎ |r | ro | * | rr | |: | التكرار‎ _ 


مركز المجموعة الثائية = ٣‏ 1 = مم 





و نظراً لأن : مدى المجموعات الجزئية متساو › 
و كل منها = .| 
نعتبر الحد الأعلى للمجموعة الأخيرة = .| فيكون : 





مرکزها - ۵۰ خط = و 


0 نكون الجدول الرأسى التالی : 





آم وت احمد النتنتتومی 





E: 





5 ع 
المتمیز للریاضیات أحمد نتوی ۳ (عداد ی تر اول 


(۳) الجدول التالی يبين الأجر الیومی لعدد .0 عاملاً فى أحد المصانع (5) الجدول التالی يبين التوزیع التکراری لأوزان ۳۰ طفلاً ‏ : 
جبت التوزيخ التقاراق. دى مجموحات متسارية المدى : مجموعات 2| اد | غاد ملاح | اج د رح ال 

اسرد |:|" اك | | ها ۳ 

[ا] له = 5 

[۲] عدد الاطفال الذين لا يقل وزنهم عن ۲۱ كجم = .... 


م [۳] أوجد الوسط الحسابی لهذا التوزيع 





3 
1 
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المتميز تلریاضیات احمد الشتتتتورى 1 





ثانياً : الوسيط 0 (0) أكمل ما يلى : 
هو القیمه التی تتوسط مجموعه المفردات بعد ترتیبها تصاعدیا أو أله سسط عة القيم ۰ س ٩‏ 
تنازلياً بحیث يكون عدد القیم الأصغر منها مساوياً لعدد القيم الأكبر مني أ [ا] الفسية مجموعه لايم : ۳ ۱۰ ۰ 0 هو 
۱ ۱ [۲] الوسیط لمجموعة القیم : ٩‏ ۰ 0 ۰ ۲ ۰ ۳ ۰ ۷ ۰ || هو .... 
تدكر : لایجاد الوسیط لمجموعه من القیم نتبع التالی : ۱ 
نرتب القیم تصاعدیاً أو تنازلیاً ثم : [(۳] ترتیب الوسیط للقيم : ۵ ۰ ۰۷ ۰۱ ۱ ۰ ۶ هو 
) إذا كان : عدد القیم فردياً 
فان الوسیط هو : القيمة التی تقع في الوسط تماما 
و يكون ترتيب الوسيط هو : + ( عدد القيم + ۱ ) E‏ 
۲) إذا كان : عدد القيم زوجياً ظ 
فان الوسیط = + ( مجموع القیمتین اللتین تقعان في الوسط ) 


[5] إذا كان ترتیب الوسیط لعدد من القیم هو الرابع فان عدد هذه القیم 
هو 
إيجاد الوسیط لتوزیع تکراری ذی مجموعات بيانياً : 


لایجاد الوسیط لتوزیع تکراری ذی مجموعات بيانياً نتبع ما یلی : 
ا( ننشاً الجدول التکراری المتجمع الصاعد أو النازل 





۱ ثم نرسم المنحنی التكرارى المتجمع له 

۱( لإيجاد الوسيط لمجمو عه القيم ۰ <A < ١٠‏ ۷ 2 8 2 0 ۵ د لتكرارى ١‏ مرو 
ا ۲ مچموع التکرارات 
نرتب القیم : 0 ۰1۰ ۰۷ ۰۸ ٩‏ ۲) نحدد ترتیب الوسیط = اا 
و بما أن : عدد القیم هو م إذن ترتیب الوسیط هو : سم 


۳) نحدد نقطة مثل ( ( ) على المحور الرأسى ( التکرار ) 
و التی تمثل ترتیب الوسيط 


و یکون الوسيط = ۷ 
؟) الوسیط لمجموعة القیم : ۲ ۰ 1 ۰ ۰۱ ۰۸ ۰.۶ .۰ 


نرتب القیم : ۰۱ ۲ ۰ ۰۶ ۰ ۰۸ ۰ نرسم منها عموداً على المحور الأفقی لیقطعه فى نقطة تمثل 
و بما أن : عدد القيم هو 3 الوسيط 


إذن الوسيط = + (5 +1 )= 


فمثلاً : 

الجدول التالى يبين التوزيع التكرارى لدرجات .2 تلميذاً فى أحد الاختبارات 
نوجد الوسيط لهذا التوزيع التكرارى كما يلى : 

زر التتنتومى آومر التتنتومى 








) ننشأ الجدول التکراری المتجمع الصاعد 
۳) نحدد ترتیب الوسیط = هذ = .۲ 


۳ نرسم المنحنی التکراری المتجمع الصاعد 
و من الرسم نوجد الوسيط 
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حل آخر 
) ننشأ الجدول التكرارى المتجمع النازل 
]) نحدد ترتيب الوسیط = ل = .۲ 


۳) نرسم المنحنى التكرارى المتجمع النازل 
و من الرسم نوجد الوسيط 


جدول التكرار المتجمع النازل 


الحدو د السفلی التکر ار المتجمع 
حت كدت النازل 


من الرسم : الوسيط = ۳۰,۸ 


5 











حل ثالث ۰ (3) آوجد من منحنی التکرار المتجمع الصاعد 
نرسم كل من المنحنى المتجمع الصاعد و النازل فى نفس ورقة الوسيط للتوزيع التكرارى التالى : 


الرسم البيانى فيتقاطعا فى نقطه > من هذه النقطة نرسم مستقيما 
راسيا يقطع المحور الافقى فى نقطه تمثل الوسيط 

جدول التكرار المتجمع الصاعد 

الحدود العليا | التكرار المتجمع 

للمجموعات 



















1 





(۷) أوجد من منحنى التكرار المتجمع النازل [ا] أكمل : س = ... » لم = 55 
الوسيط للتوزيع التکراری التالى : [۲] أوجد : الوسيط من المنحنيين المتجمعين الصاعد و النازل 


جدول التكرار المتجمع الصاعد جدول التكرار المتجمع النازل 
الحدود العليا | التكرار المتجمع | الحدود السفلى | التكرار المتجمع 
للمجموعات الصاعد للمجموعات النازل 


جدول التکرار الم سس سس فأكة 
ّمممح_شللجخ ۲7۳۲۳۲۲۲۲۱۱ 


2 0 
۳ 
۰ 


۲ 


3 
۰ 
# 


ا چ 





Ë 
حم‎ 


ا 
*# 





3 
۷ فأك 











ەسە 








۱ 1 ۱ 1 1 ۱ 1 1 
۱ ۱ 1 أ 
aon esa 12+ i Sr‏ اه ده سوت سس + 
۱ 1 1 1 1 
5 1 1 1 1 


| ۱ 

1 ۱ ۱ 1 ۱ ۱ 
تسه ی تسس 

۱ ا 1 

















5 


أحمد 


ثالثاً ۰ المنوال 
المنوال لمجموعة من القیم هو : . . 
القيمة الاکثر شیوعا ( تکراراً ) فى هذه القیم 


المنوال لمجموعة القيم : ۵ ۰ ۰۸ ۰۰0۰۷ ۰۸ 0 
هو : 0 لأن : 0 القيمة الأكثر شيوعاً ( تكراراً ) 


(9) أكمل ما يلى : 
[]] المنوال لمجموعة القيم : 
[؟] المنوال لمجموعة القيم : 5 ۰ 0 ۰ ۶ ۰ ۳ ۰ ۰۷ ۰0 ۶ 

هو . 
(۳] إذا كان : المنوال للقیم : 


فان : م = .... 
: المنوال للقیم : ۰۱0 ۰٩‏ س + ۰۲ ۰٩‏ 10 هو ٩‏ 


۵ ۷ ۰ هو 


0 ۰ ¥ ۰ م + ۰۱ ۰۱ ۶ هو ۶ 


[5] إذا كان 
فان : س = 


[0] اذا كان : المنوال للقیم : 1 ۰ ۰۸ س - ۰1۰۲ 0 هو 1 


فان : س = 


أحمد النتنتتومی 





تننتومی © ) إعدادى ترم أول 
خطوات ایجاد المنوال لتوزیع تکراری ذی مجموعات بيانياً : 
تتضح خطوات ایجاد المنوال لتوزیع تکراری ذی مجموعات من خلال 
المثال التالی : 





۱[ رسم المدرج التکراری كما یلی : 
) نرسم محورین آحدهما أفقياً للمجموعات و الآخر رأسياً لتمثیل تکرار 
كل مجموعة 
۲) نقسم المحور الأفقى لعدد من الأقسام المتساوية بمقياس رسم 
مناسب لتمثيل المجموعات 
۳) نقسم المحور الرأسى لعدد من الأقسام المتساوية بمقياس رسم 
مناسب بحيث يمكن تمثيل أكبر تكرار فى المجموعات 
5) نرسم مستطیلاً قاعدته هی المجموعة ( .1- ) و ارتفاعه يساوى 
التكرار ( ١‏ ) 
0) نرسم مستطيلاً ثانياً ملاصقاً للمستطيل الأول قاعدته هی المجموعة 
( ۲۰ - ) و ارتفاعه يساوى التكرار ( ٠١‏ ) 
3 نكرر رسم باقى المستطيلات المتلاصقة حتى آخر مجموعة (.0- ) 


3 





۳] ایجاد المنوال من المدرج التکراری كما يلى : 
لإيجاد المنوال من المدرج التكرارى نلاحظ أن ۱ 
المجموعة الأكثر تکراراً هی المجموعة ( .لما ) و تسمى المجموعة 
و 
أحمد القلنتمء 










المتمیز تلریاضیات 
نحدد نقطة تقاطع ۶۲ ۰ بح 
كما بالشکل المقایل 
و نسقط منها عمودا علی المحور 
الافقی يحدد القيمة المنوالية 
للتوزيع 
من الرسم : 
المنوال - 


آحمد النتنتتومی ۱1 










المجمو عات 


i كماع‎ 


(.۱) أوجد المنوال من التوزيع التكرارى التالى : 
المسترعت | ۲۱-۱ | .7 داه - | ,هد | ا 
لتیار[ 1 ۲۱۲۱۳۰۱۲۶ سا 





3 
3 





(۱) آوجد المنوال من التوزیع التکراری التالی : 
















المتمیز تلریاضیات 


(۱۳) الجدول التالی يبين التوزیع التکراری ذى المجموعات متساوية المدی 
لأوزان .0 تلميذاً بالکیلو جرام باحدی المدارس : 
SSIES‏ 6 ]9 ]جر 
_ التكرار | له +۳۶ |ءك ]۵۳ 0۵۱۱۳۵۱-۵۴۱۶ 






[۲] من الرسم اکمل : 


المنوال = . 


(15) آختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
[ا] الوسط الحساپی للقيم : ۱٩‏ » ۳۰ ۰ ۲۰ ۰ ۷ ۰۱۰ ۸ هو .... 
)< ۳۰ ۰ ۰۱۸ ۱ ) 
۳۱ إذا كان : الوسط الحسابى للقیم : ۳ لي ۰ ۰۱ ۰۶ 0 › 
۲ + ماك هو ۷ فان : لك = .... 
( ۰۳۵ ۱ ۰ ۰۷ 0 ) 
: الوسط الحساپی لستة قیم هو ۱۲۳ فان : مجموع هذه 
( ۰۲ ۰ ۰۱۸ ۷۲ ) 


[۳] إذا كان 
القيم = 
58 ری 


5 TU 
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[5] المجموعة التى حدها الأدنى = ۲ . حدها الأعلى = 1 يكون 


مرکزها هو ( ۲ 5 ۰ ۶ ۰ ۸ ) 
[0] الوسیط لمجموعة القیم : ۱۵ » ۲۲ ۰ ٩‏ ۰ ۱ ۰ ۲۳ هو .... 
٩۰ ۰ ۱۸ < ۱۵ ۰٩ (‏ ) 


[1] ترتیب الوسیط لمجموعة القیم : ۶ ۰ 0 ۰ ۰1 ۰۷ ۸ هو .... 
( الثالث ۰ الرابع . الخامس ۰ السادس ) 
[۷] إذا كان : ترتیب الوسیط لمجموعة من القیم هو الرابع فان : 
عدد هذه القیم یساوی ( ۰۳ ۵ ۰ ۰۷ ٩‏ ) 
[۸] اذا كان المنوال للقیم : ۳ لى ۰ 0 ۰ 2 هو ۳ فان : 
فان : لى = ( ۳ ۰۶ 1<0( 


(۱0) أكمل ما یلی : 


[۱] القيمة الاکثر تكراراً لمجموعة من القيم تسمی .... 

(۳] نقطة تقاطع المنحنیین المتجمع الصاعد و النازل على المحور 
الافقی تعين 

[۳] المنوال لمجموعه القیم : 15 ۰ ۱ ۰ ءا ۰ ۷۱ ۰ ۰۱۶ ۰۱۵ || 
هو . 

[5] اذا كان : 
الحسابى لهذه الأعداد هو 


مجموع خمسة أعداد يساوى .لط فان ۰ الوسط 


5 
احمد الشنتورى 





الوحدة الرابعة متوسطات المثلث و المثلث المتساوی الساقین 
الدرس الاول ۰ متوسطات المثلث 


هو القطعة المستقيمة المرسومة من رأس المثلث 

إلى منتصف الضلع المقابل لهذا الرأس 

ففى الشکل المقابل : 

اذا كان : ء منتصف ۲ ۶ 

فان : باح متوسط فی ۸بح ب > 
ملاحظة . 
نظرية (ا) : 
متوسطات المثلث تتقاطع جميعاً فى نقطة واحدة 
ففى الشكل المقابل : 


اذا كان ۰ ء منتصف ( ب 
منتصف 


آحمد التشتتورى ۲ 
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نظرية (۲) : 
نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلاً منها ١‏ 
بنسبة ۲:۱ من جهة القاعدة 


قفی الشکل المقابل : ۲ 4 
إذا كانت : م نقطه تقاطع متوسطات ۸ ۲ ب ح 

۰ ۱ ۲ ب ات 
فان : مء = ج مم أو ۲م < ۲ م ۶ غ6 


۰ ه = بم او بم - ۲ مه 


- 
٩‏ ددج حادم أو دم - ۲ )و 


3 إذا كان : م = 1 سم فان : مء - امم = + × 3 ح ۳ سم 
إذا كان : هام = ع سم فان : بم ۲ م ه < ۲۰۲ ع = ۸ سم 


ملاحظات ٠‏ 
) نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلاً منها بنسبة ۲ :۱ من جهة 
الرأس 


؟) فى الشكل المقابل : 
اذا كان : ۲ ۶ متوسط فى ۸ (ب د › 
م نقطة تقاطع متوسطات ۸ ٠ب‏ ح فان ۰ 
وم = دوع 2 مع ددع 







۳ 5 
مع < ۳ م ء ۰ ۶ < ج ۲۸ ۱ 





فمثلاً : 

اڏا کان : مء = ٩‏ سم فان : م۶ < مء = < و < ۳ سم 
٩۰۷ E = (PE =e} <‏ < 1 سم 

و بالمثل : بم = چ ب ه » م ه - 
أب ها = ۳ مه . پ ه = < بم 

؟ 

> حم = 
> حو = ۳و ۰ حو << دم 


قیقه ٠‏ 
النقطة التی تقسم متوسط المثلث بنسبة ۲:۱ من 
جهة القاعدة هی نقطة تقاطع متوسطات هذا المثلث 
إذا كان : ۲ء۶ متوسط فى ۸ ۲ب اح 
> م 3 ع بحيث :م۶ = + مم فان : 
م تكون نقطة تقاطع متوسطات ۸ ۱ ب ح ب 2 تت 


أحمد 


أحمر اللشتلورى 





TT‏ 4 ۳ إعدادى تر أول 


(۱) أختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 


[ا] فى ۸ ۲ب د إذا كان : ء منتصف اب حا فان : ۲ء تسمى 
( ارتفاع > متوسط . وترأ . منصف للزاوية ۱ ) 
۲۱ عدد متوسطات ای مثلث 
)1< ۲ ۰ ۰۳ ۶ ) 
(۳] نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم کل منها بنسة 
من جهة الرأس 
) ۱:۲ ۰ ۲:۱ ۰ ۳۰۲ ۰ ۲۰۱ ) 
[5] إذا كانت م نقطة متوسطات ۸ ۲ب ح › و كانت ء منتصف 
بح فان : ۲ ۶ - 
( ۳۲۲ ۰ ۶65 ۰ ۳۲ ۶۳۶۰) 
[0] إذا كانت م نقطة متوسطات ۸ ۲ب ح . و كان ۶۲ متوسط 
طوله 1 سم فان : مم = .... سم 
)1< ۲ ۰ ۰۳ ۶) 
[3] إذا كانت م نقطة متوسطات ۸ ۲ب دح . و كان ۲ء متوسط 
> مم = 1 سم فان : ج ۶ = .. سم 


CM ۰۱۲ ۰ ۳ <F) 

[۷] مستطیل تقاطع قطراه فى نقطة م . طول قطره 1 سم فان : 
طول المتوسط ۳ ۲ = .... سم 

(I ۰۱۰ ۳ <F) 





. 
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(۲) فى الشكل المقابل : (5) فى الشكل المقابل : 
إذا كان : ء . ه منتصفى ۲ب 2 مح م ب حاء متوازى أضلاع فيه : 
> ب ها = ٩‏ سم . حدم = ۶ سم ۶ ه 
۸ سم ء أكمل ما یلی : 
[ا] به › حو ... فى ۸بح 
[]] ۲ نقطة تقاطع .... ۲ب ح 


٣ ۳۱‏ هش = .,. با ف = × ری = 


( ه = هاب »بپ ح هام - 
> م = وسم آوجد محیط ۸ء و 9 5 





»؛ لب = 


ب کے 


[] ۲ ۶ = ... کح = , × ,= .ي 3 

[0] ۶ هھ < ... أب هک = ي × .ي = . سم 

7] محیط لمعه = اعمال + = ی 2 
(۳) فى الشکل المقابل : ۱ 

إذا كان : ء . ه منتصفی ۴ب › مرح ِ 

اب = ۸ سم ۰ ۲۶ = ۳ سم 

> ها = م سم » اکمل ما یلی : ب 

[ا] ۴ ه = . ابم = س × = 

إ۴ © > 


[(۳] = هت = ری حح = ي × .= 


= 


۵ بجت مه XK‏ = .ي سم 
]٤[‏ محیط ۴۳۸ هه = ر. + .ي + .= 
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المتمیز تلریاضیات 


(0) فى الشکل المقابل : 
( ب حاء مستطیل فيه : 





۳ 
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1 


5 
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نظرية (۲) : (۷) فى الشکل المقابل : ۱ 
طول متوسط المتلث القائم الزاوية الخارج من رأس القانمة یساوی وه( (به) = ٩۰ء‏ = ءد 


۳5 ۱ ۶ 
نصف طول وتر هذا المتلث نف - ده در 
المعطیات : ۸ ( ب د فيه وه( < ب ) = ٩۰‏ ۰ پء متوسط فإذا كان : ح = ۱۳ سم ب 1 


المطلوب : اثبات أن ۽ پء = جح ۲ 


: !ند : 5 أوجد طول كل من : پء ۰ يم 
ه 23 بء بحيث :ب ء= ء ه 
0 5 


( ح- > ب ها ينصف کل 9 

منهما الآخر 

". الشکل م( ب ح هھ متوازی أضلاع 

م وه( دب ) = .۹ " الشکل ( ب ح ه مستطیل 


۰ باه = وح 





٠‏ پء = باه باب = + لاح 


فى الشكل المقابل : 

اذا کان : ۲۸ب ح فيه : 

لو( ب) = ٩‏ ۶ منتصف اه خسن 
> و كان : 7 3 


) (ح = ۸ سم فان : باء < ۶ سم 
۲) ب ۶ = 0 سم فان : احد = .| سم 
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المتميز تلریاضیات أحمد لتتنتورى ۲ ) إعدادى ترم أول 








(۸) فى الشكل المقابل : 0 (9) فى الشكل المقابل : و 
قه(د (به) = ۰۹ ۱ء۶ = ۶ دح ۱ له( (به) = ٩ء‏ دوه ( 
> هل <ل ھ هم -دم ح ١‏ , > او < و ه > له < جح ه 
فإذا كان : ل م = ع سم اثبت أن : ب ۶ = ء و 0 5 
أوجد طول بء ب > 

احمد التننتومى أحمد التنتتومی 





المتميز للرياضيات 


5 
4 ۳ ۰ ۱ 


عکس نظرية (۳) : 
إذا كان طول متوسط المثلث المرسوم من أحد رؤوسه يساوى نصف ب حاء شكل رباعى فيه : 5 
طول الضلع المقابل لهذا الراس فان زاوية هذا الرأس تکون قائمة اه = ه ح » » عل - لم ١‏ ور 
المعطیات : ۸ ( ب ح فيه ر( < ب) = .9 »بء متوسط »ا ۶ عم کڪ ٤لم‏ = په 4 ١‏ 
> م =D‏ ۶ ب < واه هھ أثبت أن : وه( < ۲بد ) = .۹" بح( 
لوب : إثبات أن بل( باح )9-1 ]سر 


ات اف ی دسر ١‏ 
البرهان : .۰ ب ء = ل ب اه ب ح 3 





(-1) فى الشكل المقابل : 


؟ ۲ 


+ مح 5 ب ه = (ح 

١ >‏ الشکل ( ب ح ه فيه ٠ح‏ . به متساویان فى 
الطول ۰ ینصف كل منهما الآخر 

“. الشکل ( ب ح ه مستطیل 

وه( (به)- .۹ 


فمثلاً : ۱ 

فى الشکل المقابل : _ ۱ 

إذا كان : ۸ ۲ب ح فيه : 

> و كان : اج = ۸ سم . 5 5 
ب ء = ع سم ای أن : باء < < إح 

فإن 


۵ ر( < ( ب ح ) = A.‏ ° 
آحمد الثنتومی 





یط« سح 


QJ ۱‏ ز للرياضيات أحمد نتوی ۳ (عداد ی تر أول 






(ا۱) فى الشکل المقابل : (۱۲) فى الشکل المقابل : 
ب ح ء شکل رباعی فيه : ۷( < بح )= ٩‏ 


وه( ب د )= .وا 2 اه < هاه 76 ( ه = ھ ح 2 ب ه دهع 





؛ فا ها = هش ۶ 


7 آثبت أن : وه( > ۶ج ) = .۹" 
أثبت أن :ل( > ۶ء د ) = .۲۹ < 


3 
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المتميز للرياضيات أحمد القتنتوری ۲ إعدادى_ترم أول 
نتيجة : (:۱) فى الشکل المقابل : ۰ 
ل الضلع المقابل لزاوية قياسها .6" فى لت القام الزاية به فيه : نح بک ) -.و” 
یساوی نصف طول الوتر e‏ 5 
ففى الشکل المقابل : ۱ > وه( جح )حاط ۰ ۶ < و ح ۲ , 202 
> زهجا = ]| سم 2 مها < ۲,0 سم 


اذا كان : ۸ ۲ب ح فيه : 
له( < بد ) ٩۹.2‏ 
وه( جح ) < .۳ 


> ب ها = ها ۰ أوجد محیط ۸ م بم 





فإن: (ب = ± مح 5 ١‏ 
إذا كان : (ح = ۸ سم فان : ب ۽ = 5 سم 
(۱۳) فى الشکل المقابل : ۲ 
۸ب د فيه وه رد (بى )= .۹ 2 
> > )= .۳ ۶۸۰ < ء د 01 


(ه = | سم أوجد محیط ۸ ۲ب ء 
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۹۳ 





۳ 





المتميز للرياضيات أحمد التتتتورى ۲ ) !عدادی_ترم أول 


(۱0) فى الشکل المقابل : (۱۱) فى الشکل المقابل : ۲ 
0( < بد ٩=)‏ لزه )= ۸بح فيه : ل( د بح ٩=)‏ ء 
> اه = ه ح ۰ ب = 1 سم > > د )= 0 زع د عه 








> ءه < 1 سم أوجد طول ۲ ح > اب = ۸ سم ۰ وه ل بح ۰ 
ثم أثبت أن : وه( د (ءه )-.و"” 5 اوجد طول کل من : ۶ب ۰ ۶ هه 
3 
آحمد التتنتومى احمد التنتوی 


۹ 





۳ 1 





أحمد للتنتورى ۴ ) اعدادی ترم أول 
(۱۷) فى الشکل المقابل : ۲ (۱۸) فى الشكل المقابل : 
له( د بد )= وه( دب ء هد )= .۹ بح ء مربع فيه » ه 3 بح oy‏ 
>> ه )<۳ .زع د و ح بحیث : له( د هھ ب )2 
> ب هھ = .| سم . أوجد طول ۲ح ۷ 5 ءو 1 (ه »إو = و سم 
1 أوجد مساحة المربع لب ح ء 5 1 


3 





أحمد النتنتتومی 


5 
&( vm 56 J ۱ 
۹0 





المتميز تلریاضیات احمد الشتتتتورى 1 





| باح ء مستطيل فيه حك [1] طول متوسط المثلث القائم الزاوية الخارج من رأس الزاوية 
بحیث : وه( > ها حء) = القائمة یساوی .... طول الوتر 


0 


۰ له ( > بپ هاه )= ٩.‏ 





[؟] طول الضلع المقابل للزاوية ۳۰" فى المثلث القائم الزاوية 
یساوی .... طول الوتر 
[۳] إذا كان طول متوسط المثلث المرسوم من أحد رووسه یساوی 
3 نصف طول الضلع المقابل لهذا الرأس فان زاوية هذا الرأس 
3 [۶] فى ۸ ب ح القانم الژاوية فى ب › إذا كان :مه = .۲ سم 
۱ فان : طول المتوسط المرسوم من ب یساوی .... سم 
[0] فى ۸ ب ح القائم الزاوية فى ب ‏ إذا كان :۲ب = 1 سم 
> ب ح = ۸ سم فان : طول المتوسط المرسوم من ب یساوی 
[3] فى ۸ م باح القانم الزاوية فى ب . إذا كان : طول المتوسط 


أ اسم اه الى س:د ۲ 
اتبت أن : حا ه = ج ب ح 


المرسوم من ب يساوى ۳ سم فان : (ح = .... سم 


























الدرس الثانی : المثلث المتساوی الساقین 


نعلم أن : 
المثلثات تصنف حسب أطوال أضلاعها إلى ثلاثة أنواع هی : 





٠ ملاحظة‎ 

فى الشكل المقابل : 

) الضلعان : اب ٠١ح‏ متطابقان 
( متساويان فى الطول ) 
لذلك يسمى المثلث ۲ ب ح بالمثلث 
المتساوى الساقين 

؟) تسمی النقطة , رأس المثلث 
> < زاوية رأس المثلث 

۳) تسمی ب دح قاعدة المثلث . و الزاويتين : < ب » <> ح 
زاویتی قتعدة المثلث 


أحمد النتنتتومی 
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احمد الشنتورى ؟) إعدادى ترم أول 





خواص المثلث المتساوى الساقين ۰ 
فى أى مثلث متساوى الساقين يكون : 
[1] زاوية رأس المثلث قد تكون حادة أو قائمة أو منفرجة 
[۲] زاويتى قاعدة المثلث كل منهما حادة 


(۱) لاحظ الأشكال التالية ثم أكمل الجدول 


شکل [] شكل 0.۱۳۱ شکل [۳] | 
ل ل اح ب = 


3 
1ك عع لا Mm Tm‏ 
* سس | | 
سب | ۳ ۱ 
ست | ۱ 
ی هه | | 
۱ ۱ 
۱ ۱ 


ژاوية الرأس 
و نوعها 







المتميز للرياضيات 
















الدرس الثالث ۰ نظریات المتلث المتساوی الساقین 


نظریه (۱) : 
زاویتا القاعدة فى المثلث المتساوی الساقین متطابقتان 
المعطیات : ۸ ( ب ح فيه ( ب = ۲ح 
المطلوب : اثبات أن : > ب = > ح 
العمل : ترسم (ء ل بها 
البرهان : ۰ المثلثان م ءب .2 ۲ ۶ ح 
قانما الزاوية فیهما ۰ ۶ 
أب = آح معطی ۰ ۶۳ ضلع مشترك 
“. لمعب = ۲۸ ۶ ح 
و ينتج من التطابق أن ۰ حاب = در ڪڪ 





(۱) فى کل شکل من الاأشکال التالية آوجد قيم الرموز المستخدمة فى 
قیاسات الزوایا : 
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المتميز للرياصيات احمد الشنتورى ۴ ) إعدادى_ترم أول 


نتيجة : ۱ ۱ ۱ ۱ (۳) فى الشكل المقابل : 
ادا كان المتلث متساوی الاضلاع فان زوایاه الثلاثه تکون متطابقه 
و یکون قياس كل منها .1 " 

فمثلاً : 

فى الشكل المقابل : 

إذا كان : ۸ مب ح فيه : 

ب = ب ح < حم فان : ب 


قوس( < ) = ل( <ب) = ل( <ح) = 1 


( ب حاب اح = حا 


۲ ۶ ب = ۶ ص 2 
وه( دب ۶ ح) = .۱" أوجد : ۱ 
e‏ << عبر 


() فى الشکل المقابل : 3 
امد اسان ص ع ب ۲ ۰ ۵ ۲ 
ق(<ع) = ۷۰ اوجد : 

و( دب حء) ‏ ا( دب( ۶) ي 








= 





۳ 
المتمیز للریاضیات 


(5) فى الشکل المقابل : ۱ 
! پ < اج . 

: م سم ع Ap‏ 

له( (“٠‏ ه ء ) = له( < ۱ ۶ ه ) 


۶ ب = هش ص ۰ 


آثبت أن 
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(0) فى الشکل المقابل : ۱ 


( ب حاء متوازی اضلاع ۰ 
۱ ب = ۶ ه » له( ١‏ هاءوح) = .0 
أوجد : کیرد ) 





۳ 





اعدادی_ترم أول 





5 
احمد الشتتورى 


۳ 





المتميز للریاضیات اجمد التتنتومى 





مه 





نظریه (۲) : نتیجه : ۱ ۱ 
إذا تطابقت زاویتان فى مثلث فان الضلعین المقابلین لهاتین الزاویتین تطابق زوایاه مثلث فانه یکون متساوی الاضلاع 
يكونان متطابقين » و يكون المثلث متساوی الساقين ل المقایل . 
المعطيات : ۸ پ د فيه در ب = > ح : و و 
المطلوب : إثبات أن : ۲ ب = مح <( = دب < ده فان : 
E 7‏ فى ء أى آن یا متساوی الاضلاع 
البرهان  :‏ دح ب = > ح ۶ 
تج 00 المثلث المتسا الساقین الذى قياس احدی زوایاه .1" يكور 
> ۶ء ینصف ی بح مار ت الصاو فين الدی فیاس إحدى زو یکون 
ی( ب(ع) = له( < < ۶۲) فمثلاً : 
٠. ٠‏ مجموع قياسات زوايا المثلث الداخله = ۱۸۰ ا( إذاكان : ۸بد فيه : وب = مح < t= )( SX)‏ 


. المثلثان ۲ ۶ب › ۲ ءح فيهما فان : ر( < ب ) = ل( > د ) 


۶ء ضلع مشترك = ل × ( ۰-۳۱۸۰ 7 = "٩.‏ 
مه( <ب(ع) = ل( < < ۲ ۶) ۰ ۸بح متساوی الأضلاع 

له( “(ءب) = ل( ٠١‏ ۲ ۶ح ) ؟) اذا کان : ۸س ص ع فيه : س ص = س تم › 
“. ۸( ۶ب = ۶۸۸د ل( < س) = "٩.‏ فان : مور ع ) ٥=‏ 
و ينتج من التطابق أن : ٠1ب‏ = ۲ح انالك ص ) = ۱۰ -(۲۰ + )= 


سن ص خ متساوی الاضلاع 


و يكون ۰ 24 باح متساو ی الساقین 





1 





المتميز للریاضیات آحمد_التنتتوری ۲ )_اعدادی_ترم أول 

(3) فى کل شکل من الأشكال التالية أكتب أضلاع المثلث المتساوية فى الطول : | (۸) فى الشکل المقابل : ۲ 
ب ۶ ينصف داب . حء ینصف الاح 

پا ۶ < عه 2 0( >< ب ء ح) = .۱۳" 

أثبت أن : ۸ ۲ب ح متساوى الأضلاع 


نه کے 
4 





(۷) ۸بد فيه : ل( < ') = 9۲( << ) = ۷۲ 
أثبت أن : ۸ م ب ح متساوی الساقين 





. 


المتمیز للریاضیات 


(9) فى الشکل المقابل : 
اب = ج » بح ۶ هد 
آثبت أن :۸ ۶۲ ه متساوی الساقین 
ثم آثبت ان : بام = تج ه 








(.۱) فى الشکل المقابل : 

ب ۶ ينصف × اب ح ۱ 
باح ۸ عه 

أثبت أن : ۸ب ء ه متساوى 
الساقين 





1 
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المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم أول 


(1) أكمل ما يلى : (۱0) أختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
| فی ۲۸ ب د إذا كان : و( ( ) = ۰*10 [1] إذا كان قياس إحدى زاویتی القاعدة فى المثلث المتساوى الساقين 


.۳ ” كان المثلث 


و “× بپ سس .م فان : ب = , ++ 0000 . 1 1 1 
) ( 1 (منفرج الزوية › حاد الزوايا » قائم الزاویه. متساوى الاضلاع ) 


(۲] فى ۸ ۲ب ح إذا كان :مب < مه . و( ) = .۲۸ [6] فى ۸ س ص ع إذا کان :س ص = ص ع = س ع 
فان : م(دحد) = ...° فان : مه( < س) = . 


) ۰ < ۶۵ < ۷۰ ۰ ۰ ( 
3 [۳] فى ۸ م ب دح المتساوی الساقین اذا كان : ٠ب‏ ل مح فان ۰ 
۱ 9( ب) < .. " 


[۳] اذا كان : ۸ ۲ بح القائم الزاوية فى ب › و كان : 
وب = بد فان : و(<۱) = ...° 
[٤[‏ اذا كان قياس إحدى زاويتى القاعدة 7 مثلث متساوی الساقين ( ۳ ۶0 ۰ ۲۰ ۰ ٩۰‏ ) 


۸ فان قياس زاوية رس المثلث يساوى . [5] مجموع قياسى زاويتى القاعدة فى المثلث المتساوی الاضلاع 





۱ يساوى .... 
[0] ادا كان قياس زاویه راس مثلث متساوی الساقین ۷۶ ۰ ( ۲ » ۷۰ ۰ ٩۰‏ ۰ ۱۲۰ ) 
فان قياس زاوية القاعدة يساوى .." 0۱ فى ۸ س ص عم إذا كان :س ص = س ع فان : الزاوية 
[3] فى ۲۸ب د إذا كان : اب = "د › و( < ) < .1 الخارجة عند الرأس ع تکون . .... 
( حادة > قانمة > منفرجة » منعكسة ) 
> و محيطه = 10 سم فان : باح = .... سم 7] إذا كان قیاسا زاویتین فى مثلث ۲۷۰ ۰ .2 ۲ كان المثلث 
[۷] قياس أى زاوية من زوایا المثلث المتساوی الاأضلاع = ...° ( مختلف الاضلاع ٠.‏ متساوی الاضلاع › 
1 1 ۱ ۱ متساوى السافين › قائم الزاویه و متساوی الساقين ) 
۸ قياس الزاوية الخارجة عن المثلث المتساوی الأضلاع = ...° 


[9] إذا قياس إحدى زاويتى قاعدة مثلث متساوى الساقين 0 ؟* 
كان المثلث . 


احمد الشتنتورى أحمد الشنتورى 
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المتمیز تلریاضیات 


الدرس الرابع : نتانج على نظریات المثلث المتساوی الساقین 

نتيجة () : 

متوسط المثلث المتساوی الساقین المرسوم من الرأس ينصف زاوية 

الرأس و يكون عموديا على القاعدة 

ففى الشكل المقابل : 
إذا كان : ۸ ۲ب ح فيه : 
وب = إح . ۴ء متوسط فان : 
(۱) ۶۴ ینصف > ب مح 


ای آن : وه رد ب ء) = وه رد ح(ء) 

(۲) ۶ء ل بح 

٠ ملاحظه‎ 

۸ با مع = ۸ ح< ۳ ۶ لان : ۲ ۶ ضلع مشترك 3 
اپ = ۲ ح » أب مم ح جاع 


نتيجة (۲) : 
منصف زاوية رأس المثلث المتساوی الساقین ینصف القاعدة و یکون 


عمودیاً علیها 
ففى الشکل المقابل : 
إذا كان : ۸ بح فيه : 
وب = مه . ۶ ينصف د ب( ح فان : 
() ء منتصف باح ای أن : بء = ءح 
(۲) ۶ء ل بح ب - 
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احمد التتتتورى ۲ 





ملاحظة ۰ 
۸ ب ۶۲ = ۸ حامء لأن : ۶1 ضلع مشترك › 
اب > اتد > رک ع < تن زح <۶) 


نتيجة (۳) : 

المستقیم المرسوم من راس المثلث المتساوی الساقین عمودياً علی 
القاعدة ينصف كلا من القاعدة و زاوية الرأاس 

ففى الشکل المقابل : 





7 ۱ 1 
ادا كان : ۸ ۲ب ح فيه : 
3 ب = مه 2 ۶۲ بح فان : 
0 ء منتصف. > 
أى أن : ب ء = ء۶ح ب 2 - 
(۲) مه(ه ب ۶۲) = مورى د ء) 


۸ ب ۶۲ = ۸ حامء لأن : ۶1 ضلع مشترك › 
اب = حه ۰ بورك (ءب)- وه( اءد) 2 ۹ 


(۱) فى الشکل المقابل : 


۸ باح فيه : اپ = مها ۶۲۰ 1 بح ۱ 

< وه ( جرب ۶۲ ) < PF‏ 

> باه = 1 سم آوجد : 

ل ( ب د ) » طول ب ۶ 5 7 5 









؟) إعدادى_ترم أول 
أحمد لتتنتنورى 
المتميز للریاضیات 


(۳) فى الشكل المقابل : 
اب = مه » ب جاح هاعم )2 
له رك (جه) = ىور (هء) بي 
> حاو = وء برهن أن : 








و ل دهع 

(۲) فى الشكل المقابل : م 

١ ۸‏ بح قائم الزاوية فى ب 2 اب = باح 

> بء ل زج › ٠ء‏ < ع سم اوجد : ۶ 

طول اج 2 ل( < ۶ب دح ) 

ثم أستنتج أن : ۸ ب ء ح متساوی السافين ب ح 

أحمد التنتتوری 

أحمد التنتتومی ۱ 









المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ !عدادی_ترم أول 


+ 


محاور التماثل : خاصیه : 
أولاً . محاور تماثل للمثلث المتساوی الساقین ۰ أى نقطة على محور تماثل القطعة المستقيمة تکون على بعدین 
محور تماثل المثلث المتساوی الساقین هو المستقیم المرسوم من ٠‏ متساویین من طرفیها ۲ 
رأسه عمودياً على قاعدته ففى الشکل المقابل : 
ففى الشكل المقابل : إذا كان : المستقیم ل محور تمائل 5 ب 5 
إذا كان : ۸ ( ب ح فيه : فان ٠‏ 
وب = دح ۶۲لا بح فان : ) إذا كان : ح 3 ل فان : ۱ ب 
َء هو محور تمائل للمثلث ۲ب ح 3 = ( ها داه ب 
المتساوی الساقین ۲ ۲) إذا كان : هام = ه ب فان : 1 


ه 3 ل لأن : عکس الخاصية صحیح 
فاذا كانت هناگ نقطة على بعدین متساویین من طرفی قطعة 
مستقيمة فان هذه النقطة د تقع على محور هذه القطعه المستقيمة 


ملاحظات ٠‏ 
۱( المثلث المتساوى الساقين له محور تمائل واحد فقط 
۲۳ المثلث المتساوی الاضلاع له ثلاثة محاور تمائل 





۳ المثلث المختلف الأضلاع له محاور تماثل (5) فى الشکل المقابل : 
۱ ( ب = م ح = ۳| سم ٠‏ هاب = ف اح 6 
ا ايو ا او ا 6م ۱] بح = ( ۶ )باح = .| سم 
پنسشیی لمستقيم لعمودی علی مستفیمه ل اوجد طول كل 2 > هه 
محور تمائل لهذه القطعة المستقيمة 31 هه 4< | سر 
و للاختصار یسمی محور أله لقطعه المستقیمه ب > 
ففى الشکل المقایل ۰ ب 


9 م حلت ۰ 








المتميز للرياصيات احمد الشنتورى ۴ ) _اعدادی_ترم أول 


(0) فى الشكل المقابل : 
بء 0 ”5ه - 1( . (ب - مع 


؛ باح = وح آثبت أن ۰ 


(۷) فى الشكل المقابل : ْ 
4 ۲ب دح فيه : 0ب = مح ۰ 
له (جد ۲ب ۶) ESTOS‏ 


۲ 


۲ منتصف ب ۶ 


نه 
3 


0 





(9) فى الشكل المقابل : 
س ص = بن ل ۰ ۶ص = عل 
ءلم = ص م اثبت أن : 
بن ١‏ › ۶ على استقامة واحدة 


(۸) فى الشکل المقابل : ۱ 
وب = اج )عه با 
و ۸ مه آثبت أن : ء ه = ءو 
۰ له ( جرب ۲ ) < بورد ه ۶و) 
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المتميز للرياضيات أحمد 


(9) أكمل ما يلى : 

[۱] المستقيم المرسوم من رأس المثلث المتساوی الساقين عمودياً على 
القاعدة يسمى .... 

[۳] المستقيم العمودى على القطعة المستقيمة من منتصفها يسمى 

[ما] أى نقطة تنتمى لمحور القطعة المستقيمة تكون على بعدين . 
من طرفیها ۱ 

[5] فى ۸ (بح ادا كان :ب = (ه › (<() ٠=‏ 3 
فان : عدد محاور تمائل ۸بح = .. 

[0] فى ۸ ۲ب د إذا كان : (ب = اج . و( ٠١‏ ب) - .0 
فان : عدد محاور تمائل ۸ (ب‌ح = .. 

[3] إذا كان ۸ ۲ب ح- له محور تمائل واحد و فيه : 
هرد (ب حد) = .۱۳ فان : وم( < () = .... 

[۷] العمود الساقط من رأس المتلث المتساوی الساقین على القاعدة 





0 


[۸] الشعاع المنصف لزاوية رأس المثلث المتساوی الساقین ینصف 
و يكون .... 


أحمد النتنتتومی 


اندو ی ۳ 





إعدادى ترم أول 


)ء1( أختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة 


[1] اذا كان طول أى ضلع فى مثلث = + محيط المثلث فان : 
( صفر ›» | ۰ 2 ۳ ) 
[۲] فى المعين س ص ع ل يكون : س ع محور تماثل هو .... 
۱ ( صل ۰ سص ع سل ۰ صع ) 
[۳] إذا كان : س صن هو محور تماثل ب فان : 


( اس = بپ ص ۰ ابن حاب بن 


> پ‌ص = بن ص . ص حاب بن ) 
[5] إذا كان :ب حء شکل رباعی فيه :مب = ۶۲ 
ب حا = ءح فان : ح نامع 


( یوازی > عمودی على ۰ محور تماثل > يطابق ) 

[0] إذا كان : ۸ ب ح قائم الزاوية فى ب ٠‏ له( <" ) = .0 
فان ۰ عدد محاور تمائل پد < . 

( صفر ۰ | ۰ ۲ 2 ۳ ) 

[1] اذا كان : ۸ب ح قائم الزاوية فى ب ‏ ود( ) = مع * 
فان : عدد محاور تمائل 8 بح < . 

( صفر ›» | ۰ ۰۲ ۳ ) 

[۷] المستقیم العمودی على القكعة المستقيمة من منتصفها یسمی 


( موازی > منصف . متوسط . محور تمائل ) 


5 
اعمر از = ی 





الوحدة الخامسة التباین 


الدرس الأول : التباین 


مفهوم التباین : 
نعلم أن : 
علاقة التباين هى العلاقة التى تستخدم للمقارنة بين عددين مختلفين 
و نعبر عنها بإحدى العلامتين : > ( أكبر من ) ۰ ( أصغر من ) 
و تسمى كل منهما متباينة أو علاقة تباين 
و لما كانت أطوال القطع المستقيمة و كذلك قياسات الزوايا عبارة 
عن أعداد لذا تستخدم علاقة التباين للمقارنة بين طولى قطعتين 
مستقيمتين أو قياسى زاويتين 
) إذا كان : ( ب = 1 سم » حاء = 5 سم فان : 
ب > حاء أو حاء < ب 
؟) إذا كان : مو( <" ) = 1 
<( > دب أو دب <>( 


(۱) أكمل ما يلى مستخدماً علامة ( > أو < ) 


| إذا كانت < م حادة فان : ل( < () .. ۹۰ 
(۲] إذا كانت < ب منفرجة فان : وه(< ب ) ... ۹۰ 
(۳] اذا كان : من ص = ۳ سم ۰ لع = 0 سم 

۱ فان : لع .... بن ص 

احمد النتننتومی 


أحمد التشتتورى ۳ 


: مه( لط“ ب) = ۲ فان‎ ٠ 





إعدادى_ترم أول 


(۲) فى الشکل المقابل : ۲ 
[1] اکمل : 
۸ مه( ( عب ) = .... 


0 


0 


۲ مو( < ( جاه ) = .... 


(۱۲ أكمل ما یلی مستخدماً علامة ( > أو < ) : 


3 0 ل( < ۶ جاه ) = .. ور ۶( جح ) 
۱ ۳۲ 2( ( = ۶ ) = وه( < ۲( ۶ ب ) 
۳ له( P<‏ ۶ د ) < ره( < ب ۶ ) 

:) له( < ( ء )= مه(“ ( ح ه ) 


(۳) فى الشکل المقابل أكمل ما یلی مستخدماً علامة ( > أو < ) 


[ا] ( ب .... بح ۱ 
[]] ۲( د .... بح 1 
(١ ]۳[‏ ه .... م ب 5 اب 
]٤[‏ مهدر ( ) (U‏ < ب ) 

[0] ا( <د) .... هرد ب ) 


5 
أحمد ازززز = ی 





. 


5 
المتميز تلریاضیات احمد الشتتتتورى 1 





مسلمات التباين ۰ (0) فى الشكل المقابل : 





ای ثلاثة أعداد من » ص 2۰ : ۸ ( ب ح فيه : ( ب > ( جا 2 ۱ 
| ادا كان : من > ص فان : س +ع > ص + ل باء = ح ه آثبت أن : 5 ۳ 
۲۳ اذا كان : س > ص فان : س ع > ص اي ( ء > ماه 
۳| إذا كان : س > ص ء ع عدداً موجباً ب 1 
فان : بن عم > ص ۶ 
5] إذا كان : من > ص » ص > عم فان : س > ۶ 
٥0‏ إذا كان : س > ص , م > ب . 
فان : سس + م > ص + ب 3 
(5) فى الشکل المقابل : . 
اذا كان : ى دب ود + 23 (1) فى الشكل المقابل : م 
> کان : م ب > حء 8 ١‏ ادا كان : زرد (حاب ) > مور (به ) 
أثبت أن : (١‏ ها > پء 1 ب چ ۽ > ۶ب = ءح ابت أن : 
له( > (< ء ) > ل( > پء ) 
نا - 


5 
احمد التنتتومی 





. 





المتميز للرياضيات أحمد التنتتوری ۲ اعدادی ترم أول 


(۷) فى الشكل المقابل : (9) أكمل ما يلى : 
إذا كان : ویب عءع) = ۱۲.۰" 
> وه( < ( جح ه ) = .ا 
رتب قیاسات زوایا ۲۸ ب ح تصاعديا 


[۱] إذا كان : م . ب .ح أعداد موجبة › و كان : م( > ب 


فان : م جاه .... ب + ح 





[۲] إذا كان : م . ب .ح أعداد موجبة . و كان : م > ب 
> ب > ح فان : ( .. حح 

[۳] إذا كان : مه( ۲ ) > مودلا < ب ) فان : 
مكملة < م .... مکملة > ب 

[5] إذا كانت النقط : م . ب »دح .٠ء‏ على استقامة واحدة » و كان 
اب = ۳ سم »بپ ج = ۲ سم جاعم < 5 سم 





فان : (ه ... باع 


(۸) فى الشکل المقابل : ۰ 
( ب > ء متوازی اضلاع ۰ ۶و < باه 
آثبت أن : ۲و + ۲ب > ح ه + حء 


[0] إذا كان : 7غ ینصف < بح فان : 





ب 


وه( < ب ۶۲ ) .... له( دج ب(ه ) 


أحمد التشنتورى أحمد النتننتومی 


۱۱ 








: 575 ۴ ) اعدادی ترم أول 


المتميز للریاضیات أحمد الشتتتورى 

الدرس الثانی : المقارنهة بين قیاسات الزوایا فى المثلث ملاحظات ۱ 
نعلم أن : 0 آکبر زوایا المثلث فى القیاس تقابل آکبر أضلاع المتلث طولا 
إذا تطابق ضلعان فى مثلث فان الزاویتین المقابلتین لهذین الضلعین و یکون قیاسها آکبر من .1" 
تکونان متساویتین فى القیاس ؟) أصغر زوایا المثلث فى القیاس تقابل آصغر اضلاع المثلث طولا. 
تا ی و يكون قیاسها أقل من "٩.‏ 

ب = (ه فان : ل( × ب ) = ل( × د ) 
کے 


ملاحظة ۳ م (1) فى الشكل المقابل : 
اذا اختلفت أطوال أضلاع المثلث تختلف قياسات زواياه المقابلة لهذه الأضلاع ي ر مب ح فيه : ١ب‏ > ب د > ح ١‏ جل 
۰ نا 


إذا اختلف طولا ضلعین فى مثلث فاکبرهما فى الطول مه( دح > نبل( (١‏ ) > لب( ٠‏ ب ) 
تقابله زاوية أكبر فى القياس من قياس الزاوية المقابلة للضلع الآخر ۱ 
المعطيات : ۸ ( بح فیه : (ب > (ح ۱ 


المطلوب : اثبات أن : 
مه ( < ( حب) > له ( < (بح) 


العمل : ناخذ ء 3 مب حیث : (ء = اج ۶ 
البرهان : ۸ح ء فيه : (ء = (حد ب دح 
“.مه ( < ۲ ددع = له( (مءهح) () 
۰ د" ءح خارجة عن ۸ ب حاء 
7 له ( د ءد) > لب (ح ب ) )۳( 
من () ۰ (۲) ينتج : له رح ( حاء) > ني رح ب ) 
۰ ل ( د دب ) > ل زرح ۲ ۶) 
“مه ( < دب ) > ل (ح | ب د) 


55 النتننتوم‌ی 





بجعت تء تح 77/7 


المتمیز للریاضیات اجمد تتننتومی ۴ ) _اعدادی_ترم أول 





(۲) فى الشکل المقابل : 
8( ب حا فيه : اب > ۲ ح ۰ 
۲ء داوب .2 (ه = ه ح أثبت أن : 


له (ج ۲ هدء) > ند رح(ءه) ی 


(۳) فى الشكل المقابل : ب 
( ب حاء شكل رباعى فيه : مب = ۳ سم 
> ب حا < ۶ سم > حاء = ۷ سم 





> ۶ م < 1 سم آثبت أن ٠:‏ 
قه ( درب ۶۱۲) > وه (. ب ح< ۶) 


۳ 





55 الننننتوم‌ی ار الننننتوم‌ی 


۱1۶ 





المتميز للریاضیات احمد التتنتورى 


(5) فى الشکل المقابل : 
( ب حاء شکل رباعى فيه : مب = ۲ ۶ 


> ۶ک > بح آثبت أن ۰ 


له ( < (به )> له رح(ءه) 


(0) فى الشكل المقابل : 
( ب ح مثلث 2 عب ينصف یر ( باح 


> ۶ح ینصف ی ( حاب فاذ! كان ۰ 


عه > وب أثبت أن : 


مه ( < (به )> له رح (ءه) 





1 











ااا ا ااا ا606ا0اا ا ا ا 


المتميز تلریاضیات أحمد لتتنتورى ۲ ) إعدادى ترم أول 





۸بد فيه : ۲ء » با ها متوسطان تقاطعا 0ب حاء مستطيل » ه 3 ۶۲ 
فى نقطة م فإذا كان : ۶۳ > م ه : 


بحيتث : هش دح > هاب أثبت أن ۰ 
آثبت أن ۰ 


له (ج ۴ب ) < له (ج؟ هب () 4ے 





وه ( < ۶ب ه) < له ( > ۶ ح هھ ) 





5-5 النتننتوم‌ی أحمد لنتتنتو,ی 


۱۳۱ 





n“ 





المتميز تلریاضیات احمد الشتتورى ؟) إعدادى ترم أول 


(۸) فى الشكل المقابل : 
۸ب د متساوى الأضلاع › ء نقطة داخله 
۰ (< عدب ) > له رط ۶ب ح< ) 
أثبت أن : 
ند (جد ۲ب ۶) > له (< (حء) 
۰( جرب ح) > نا رجنج کی 
> مه ( < (محء) | 


(9) أكمل ما يلى : 
[۱] أصغر زوايا المثلث فى القياس تقابل .... الأضلاع طولا 
[]] إذا أختلف طولا ضلعين فى مثلث فأكبرهما فى الطول تقابله زاوية 
فى القياس من قياس الزاوية التى تقابل الضلع الآخر 
(۳] قياس أكبر زاوية فى المثلث > .... ° 






0 


۾ [2] قياس أصغر زاوية فى المثلث .... .1 
3 [0] فى ۸ ۱ب د اذا كان : (ب > اح > باح فان : 
نه (ک .... ) > (U > ) .... 5) U‏ .... ) 





(.۱) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
[ا] فى ۸ ۸ب د إذا كان : اب > ب ح فان : 
له (ج() .... مه ( جاح ) ( > < ۰ = ۰ < ) 
[]] فى ۸ ۲ بح إذا كان : مب = ۳ سم )»بح < 5 سم 
> ١ه‏ = م سم فان : 
( مه ( < ب )> مه رح() ۰ له (ج۲) > له (< ب )2 
له ( > د ) > له ( < ) 0۰ (ج() = له (ج << ) ) 
(۳] فى ۸ س ص ع المنفرج الزاوية فى س » س ءل ص عم 
فان : وه (درص ) ... وه ( <> ص ۶ سس ) 
( > جر 6 ك2 هه = ) 








أ ۱ ۴) إعدادى_ترم أول 


المتمرز للریاضیات احمد_الثننتومی 

الدرس الثالث : المقارنة بين آطوال الاضلاع فى المثلث (۱) فى الشکل التالی أكمل ما یلی مستخدماً علامة ( > أو < ) 
نعلم أن : [ا] ب دح .... ( ب ب ۱ 
إذا تساوی قياسا زاويتان فى مثلث فان الضلعين المقابلين لهاتين ۱ جاء ...حل 
الزاويين يكونان متساويتين فى الطول 0 
فاذا كان : ۸ ۲ب ح فيه : ۳۱ ۲۳ ۶ م ه 

0( < ب ) = ل( < ه) فان : اب = (ح [5] د ء ...مء ۳ / ه 

ملاحظة . 


اذا اختلفت قياسات زوايا المثلث تختلف أطوال الأضلاع المقابلة لهذه الزوايا (٠‏ ) فى الشكل المقابل : 
نظرية : 3 ده / به 2 

اذا آختلف قیاسا زاویتین فى مثلث فاکبرهما فى القیاس یقابلها و۶( ه) = ۳۷۰ 
ضلع اکبر فى الطول من الذی يقابل الاخری 


المعطیات : ۸ ۱ب د فيه وه ١(‏ ح) > وه ( جرب ) ( آثبت أن : ( ح > (م 
RHA oar‏ 7 
البرهان : ٠‏ 1ب » 7ح قطع مستقيمة ۲ 


”. يجب أن تتحقق احدی الحالات ۰ 
() ب < مه ۲) ب حامج () (ب > ح 
إذا لم تكن (ب > إح فاما اب = مح أو "ب < مح 
إذا كان :مب = مح فان : له ( د د) = وه ( جح ب ) 
و هذا يخالف المعطیات حيث أن : وه ( < ه) > وه (<دب) 
و إذا كان: (ب < مها فان : وه (< ه) < وه ( جرب ) 
حسب النظرية السابقة و هذا يخالف المعطيات 
حيث أن : مه (< ه) > وه ( جرب ) 
“. يجب أن یکون : ۲ب > لمح 
أحمد التنتورى احمد التنتتممی 








المتمیز تلریاضیات 


نتیجه (۱) 
فى المثلث القائم الزاوية یکون الوتر هو أطول اضلاع المثلث 
ففى الشکل المقابل : ۲ 


بح قانم الزاوية فى ب 

5( حادة .» ىبور ب) > بورح ( ) 
فيكون : ح > اب کک / 55 
× ح حادة - < ب ) > له( د ) 
فیکون : دح > ۲ب 





ملاحظة ۰ 


فى المثلث المنفرج الزاوية یکون الضلع المقابل للزاوية المنفرجة 
هو أكبر أضلاع المتلث طولاً 


نتيجة () 
طول القطعة المستقيمة العمودية المرسومة من نقطة خارج مستقيم 
معلوم _ إلى هذا المستقيم أصغر من طول أى قطعة مستقيمة مرسومة 


من هذه النقطة إلى المستقیم المعلوم 
ففی الشکل المقابل : 


(ب ل بح فیکون حسب نتيجة () : 
) من ۸ بح : (ه > اب 
= ب ۶ ه 
۳) من ۸ اپ ۶ : ۶۲ > اب 
۳) من ۸ب ها :هھ > (ب 


تتننتهءى ۴ ) اعدادی ترم أول 


(۳) فى الشكل المقابل : 









بعد أى نقطة عن مستقيم معلوم هو طول القطعة المستقيمة العمودية 
المرسومة من النقطة إلى المستقيم المعلوم 
بعد نقطة م عن ابح هو طول مب 


۶ء // بد › وی( دب د) = 
> رد۶۲ ) = .۳ 


آثبت أن : ب دح > ۲ ب 














المتميز للرياصيات احمد الشنتورى ۴ ) _اعدادی_ترم أول 


(5) فى الشكل المقابل : (9) فى الشكل المقابل : 

وه( < ۲ب ء۶) = .1۲" ۰ 
ره( < ب حاه ) = .)| 
أثبت أن : (ح < مب 


!اب < ۶۲ 


(U‏ > ( ۶ )> لدب( دج (بح) 


اثبت أن : ب حه > حع 








۳ 2 لمفا ۰ ¥ 5 
(0) فى الشکل المقابل : 5 (۷) فى الشكل المقابل : م 
وب = "دح »حا پنصف × ب حع › 5 _ 0 
۰0 ند( بج) < له( < ۶) = ٩.‏ 
ل( < بج(ه ) = .ا ۱ أثبت أن : اب > ح ء > 
آثبت أن : ء ح > لب ۱ ۰ ۲:۲ ۶ 


تا 
۳3 


اهنا النتننتوم‌ی ار الننننتوم‌ی 





5 


المتميز للرياصيات احمد الشنتورى ۴ ) إعدادى_ترم أول 


(۸) ۸ ۲ب ح فيه : درد () ع<(ه س +)) ,2 (.۱) أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
ره( < ب ) = روسن ۱ ۰ لس( د) = (س +۲۰ [ا] فى ۸ ب د إذا كان : ر( < ب) > ل( < ح) فان : .... 
رتب أطوال أضلاع 4( باح تصاعديا ( اپ >( جح بح < )2 (ه > (ب . اب > باح ) 
۱ فى ۸ ب د إذا كان : رە( < ب) = "٩۰‏ فان : .... 


=P (‏ > بج باه > جا اب > اج وب = مه ) 
[۳] فى ۸ ۱ب د إذا كان : وه( < ب ) = 10 

ده( ح) = .0 ° فان : أصغر الأضلاع طولاً هو .... 

۱ ۱ ( اج ۰ بح ۰ ب 2 ٠ب‏ ) 
[5] فى ۲۸ ب د إذا كان : ل( < () = ۰-10 

مه( ١‏ ب) = ۷۵ فان : .... 

OG OSS‏ عام الوك هام 
[0] فى ۸ ۲ ب د ادا كان :ب = د ۰ وه( < ب) = ۳۰ 

فان : بح ... ۲ ح 





(9) اکمل ما یلی : 


[1] أصغر زوايا المثلث فى القياس يقابلها .... الأضلاع طولا (> ۰> < »= 5 ) 
[؟] أكبر أضلاع المثلث القائم الزاوية طولاً هو .... [3] فى ۸ ۲ب د إذا كان : ل( < () > وه( ٠١‏ ب) 

۰ ۲ 0 0 فان ٠‏ کح ناح 
(۳] فى ۸ ب ح إذا كان :ل( < () = .۰*0 ل( < ب) = .۳ اا سا" ود وا ی كم 


فان آصغر اضلاع المثلث طولاً هو . 

[5] فى ۲۸ ب ح إذا كان :ل( < () = ل( < ب) + رد ح) 
فان أكبر أضلاع المثلث طولاً هو . 

[0] فى ۸ ۲ ب ح إذا كان : وه( جح ) = ۱" 
فان آکبر اضلاع المتلث طولاً هو . 


55 الننننتوم‌ی ار النتننتوم‌ی 








المتميز للرياضيات احمد الششتنتورى ۲ )_اعدادی_ترم أول 
الدرس الرابع : متباينة المثلث المثلث (۱) بين أى الأعداد التالية تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث : 

٩ ۰ 1 ۴۳ ]۱[ 5 

٠ حفیفه‎ 


فى أى مثلث یکون مجموع طولی أى ضلعین آکبر من طول الضلع الثالث 
أى أنه : فى أى ۸ ۲ب دح یکون : 


۲ 
اپ + پد > (ح ۰ 
حم + اب > باح ب أحمد الشننتورى ۳ 


ست 
ملاحظه (۱) 3 
لبحث صلاحية أى ثلاثة أعداد لأن تكون أطوال أضلاع مثلث 5 0۳ 


6 
6 


نجمع أصغر عددين منهم و نقارن مجموعهما بالعدد الثالث فإذا كان : 
) مجموعهما أصغر من أو بساوی العدد الثالث 
فإن هذه الأعداد لا تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
۲) إذا كان مجموعهما أكبر من العدد الثالث 
60 هذه الاعداد تصلح أن تکون اطوال اضلاع مثلث [5] ۶ ۰ 25 1 
) الأعداد : 5 ۰ ۱۱ ۰ ۷ لا تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ۶ + لا ح |! 
؟) الأعداد : ۰۱۳ ۰۸ ۳ لا تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 
لأن : ۳ + ۸ |] < ۱۳ 
۳) الأعداد : 9 ۰ ۰۷ 215 تصلح أن تکون آطوال اضلاع مثلث 
لأن : ٩‏ + ۷ = ۱۱ > ۵ا 


۱۱ ۰ 1 ۰ ۶ ]0[ 


55 النتننتوم‌ی 





۳ 


ملاحظة )۳( 
من متباينة المثلث نجد أن فى أى ۸ ۲ب ح يكون : 
(ها+ (ب > بها () 62 (ب + به > اه 


ای أن : به > (ه ‏ (ب () 
من (۱) ۰ (۲) ينتج : (حه ‏ بپ < باه < دح + ب 
“. به 3 ]> - «(ب2 («ه + اب [ 
أى أن : 
طول أى ضلع فى المثلث أكبر من الفرق بين طولى الضلعين الآخرين 
و أقل من مجموعهما 
فمثلاً : 
لإيجاد الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث للمثلث الذی فيه 
طولا الضلعين الآخرين هما : 5سم » ۳ سم 
نفرض أن : طول الضلع الثالث = ل سم 
مج ع ‏ ۳ حال < ۶ + س 

ل د ]۰۱ ۷ [ 


۰ ۱ < ل < ۷ 


(۲) آوجد الفترة التی ینتمی الیها طول الضلع الثالث للمثلث الذی فيه 
طولا الم لضلعين الاخرین هما : 0 سم › 6/ سم 


لنننتومی ۴ ) إعدادى ترم أول 








(۳) اکمل ما یلی : 


[1] فى أى مثلث یکون مجموع طولی أى ضلعین .... طول الضلع الثالث 
[۲] فى ۸ ۲ب د یکون : دح .... اب + باح 
[۳] إذا كان طولا ضلعین فى مثلث هما : 5 سم » ٩‏ سم 

فان : أصغر عدد صحیح يمثل طول الضلع الثالث = .... سم 


۾ [2] إذا كان طولا ضلعین فى مثلث هما : 0 سم ۰ ۸ سم 


فان : اکبر عدد صحیح يمثل طول الضلع الثالث = .... سم 
[0] إذا كان طولا ضلعين فى مثلث متساوی الساقین هما : 
:سم . ۸ سم فان : طول الضلع الثالث = .... سم 
[3] إذا كان طولا ضلعين فى مثلث هما : 5 سم ۰ ۷ سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 
[۷] إذا كان طولا ضلعين فى مثلث هما : 5,0 سم ۰ ۷,0 سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 
[۸] إذا كان طولا ضلعين فى مثلث هما : ۲۱,۲ سم ۰ ۲۱,۸۵ سم 
فان : الفترة التى ينتمى إليها طول الضلع الثالث = .... 





1 


المتمیز تلریاضیات 


(5) أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة 
Û‏ طول أى ضلع الثالث فى مثلث .... مجموع طولی الضلعین الآخرين 
( اصغر من . أكبر من › یساوی ٠.5.‏ ضعف ) 
۲۱ ذا كان : طولا ضلعین فى مثلث هما : 5 سم ۰ ۷ سم فان : 
طول الضلع الثالث يمكن أن یکون .... سم 


( ۱ » ۲ ۰ ۳ ۰ 5 ) 
۳۱ إذا كان : طولا ضلعین فى مثلث متساوی الساقین هما : ۲ سم » 
م سم فان : طول الضلع الثالث = .... سم 3 
( ۷ ۰ ۵ ۰ ۳ ۰ ۲ ) ۲ 
]٤[‏ مثلث طولا ضلعین فيه هما : 5 سم › ٩‏ سم و له محور تمائل 
واحد فان : طول الضلع الثالث = .... سم 
٩ ۰ 0 » ۶ (‏ ۰ ۱۳ ) 


[0] مجموعة الأعداد التی تصلح أن تکون آطوال مثلث هی .... 

۲۷ ۰۳ ۰۳۱ ۰ ۱۰ ۳ ۰۳۱ ۰10۵۰۳ ۰۰(( 
) 1۵ ۰ ۳ ۰ ۳۶ ۰ 

[7] إذا كان : طولا ضلعین فى مثلث هما 
طول الضلع الثالث 3 .... 
J)‏ ۰0 ۱ ۰1 ۰01 ۱۵ ۰1 ۰۱1 ۱ ]۰[ ۰0 ۱ 1) 

[۷] الأعداد : ۰۲ مس + ع . 3 تصلح أن تکون آطوال اضلاع 
مثلث إذا كانت س = .. 


: 0 سم ۰ .| سم فان : 


( صفر ۰ | ۰ ۲ ۰ ۶ ) 


اندو ی r‏ 





إعدادى ترم أول 


(0) فى الشكل المقابل : 


اب = ۲ ح آثبت أن : ب ء > حء 


۲ 


باس 


(1) فى الشكل المقابل : ١‏ 


م نقطة داخل ۸ ب ح أثبت أن : 
م م + مب + مد > + محیط 1 ( باح 


ب کے 








errr 


5 


المتمدز لترياضيات احمد النننتنوہی ؟ ) إعدادى ترم أول 


(۷) برهن أن : (9) برهن أن : 
طول أى ضلع فى مثلث أصغر من نصف محيط المثلث مجموع طولى قطرى أى شكل رباعى محدب أصغر من محيط الشكل 





(۸) برهن أن : 
محيط أى شكل رباعى أصغر من ضعف مجموع طولى قطريه 





اهنا النتننتوم‌ی احمد نتوی 


۱۳0 





المتمیز تلریاضیات 


اجوبة بعض التمارین 
الأعداد الحقيقية 


الوحدة الأولى 











؟) إعدادى_ترم أول 


(۳] ۰۰ مسن" + ۷ = ۸ باضافة (- ۷) للطرفين 
۳ ۳ 5 
الدرس الأول : الجذر التکعیبی للعدد النسبى مس < | بقسمة الطرفين على (۸) 
بن" = كل باخذ الجذر التکعیبی للطرفین 
س < ج ". مجموعة الحل - ( + ) 
 ]5[‏ ( س - ۲) = 1£ بأخذ الجذر التکعیبی للطرفين 
. من - ] < ۶ باضافة ( ۲) للطرفين 
ظ س  -‏ ۰ مجموعة الحل = ۱-۱ ۲ 
o] 354 ۲۱ ۳-۱0‏ [61] 35 0] ۶ [3] ۲-۲ = صفر  ]0[‏ (۱- سم = ۸ بأخذ الجذر التکعیبی للطرفين 
[A ۶-۶-۸ [A] o=F + ۳ [VJ]‏ ت | - س ۶ ۲ بإضاقة (- ۱) للطرفین 
و سح !۰ بقسمة الطرفين ]1 
TI ۲۱۳ ۱۲۱ ۶ ۱ ۵‏ 8 س 
من = - ]| . مجموعة الحل = (-۱) 
[0] بسن ۳۱۱۱ ۸۱۷ ]۸[ ۱۰۰ ۳ 00 ۱ 
دب .« [3] ۰۰ (هس - ۲)" + ۳ = .۴ باضافة (- ۳) للطرفين 
(۶) || * + س = ج بضرب الطرفین × (۳) ۳ a.‏ ۱ 
00 52008 . (0 س - ۴( = ۲۷ باخد الجذر التکعیبی للطرفين 
سں ل ۳۸ باحد © لتكعيبى للطرفين -. لسن اج دصل بإضافة (۲) للطرفين 
س = 2 -. مجموعة الحل = (2 ) 0 س = 0 بقسمة الطرفين على (0) 
(۴] + مس" - ۷ = .۲ باضافة ( ۷ ) للطرفين س =| ۳ ق ۳ ۲۲۰ 
٠ ۰‏ 5 ۳ ف ۲ ۳ 
س" = ۲۷ بأخذ الجذر التکعیبی للطرفین (0) " حجم الكرة = ۶ 7 فض 2 RR‏ << 7 ش 
س Ses. ٣=‏ بالاختصار ينتج : ض ' = 4 
أحمد الننتومی 


باخذ الجذر التکعیبی للطرفين 


5 
اعمر ازززز = ی 





للرياضيات أحمد 
وم = + وحدة طول 
(3) نفرض أن العدد = س نصف مکعبه = ۲ سا 
. ج س = ۲۵۱ بالضرب × ۲ 
۰ س" = 0۱۳ باخذ الجذر التکعیبی للطرفين 
> س- ۵۱۳۱۳ =۸ -. العدد هو : ۸ 


الدرس الثانى : مجموعة الأعداد غير .د ( 2 ٤‏ 


۵ ۲ 2 إسع 2 ]5[ 2 


SV ۷۱۳۳ ٩۱۸۱ ۲۷۸0‏ 
(۲) ۱] ۵ س" = .۲ بالقسمة على 0 
سس" < ۶ باخذ الجذر التربیعی للطرفین 
بن = 1 ۲ ٠‏ س 3 2 
۲۱ ۲ س " = 1 بالقسمة على ۲ 
س" = ۳ باخذ الجذر التکعیبی للطرفین 
بن = رامس س د و 
(۳] ۳ بسن" = ع] بالقسمة على ۳ 
س" = ۸ باخذ الجذر التربیعی للطرفین 
بن = درام ۱ س د وھ 


۲ / ا رت نفرض أن 
[o]‏ 2 1[ 2 ۱۷۱ 2 ۸] 2 ل < ۱ 






تر لول 


۲ ) إعدادى 3 


[ئ] (س - ۲) دا بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 


بن - ] =| 
بن = ۳ > س3 2 
[0] (س -۱) = ۶ بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 
س |= ۲ أو س اح ۲ 
بن ۳ أو سن ح ‏ | . بن و 2 
: طول ضلع المربع = ل سم مساحته = ل" 


ل = ,۱۱ سم 
: طول ضلع المربع = م31 


أى أن 


(0) من الشكل المقابل : 
وب دام ( يمثل طول الجزء الثابت فوق 
الارض من الشجرة ) 


4 طول الشجرة = هوم 

ج = ۳ اام 
لدان : له( < ب) = 

)۱(-۲( = رمه -(مب)‎ = e 


۳ - ۱۰ 


3 
قاعدة الشجرة و نقطة تلاقى قمتها مع الأرض 


5 
احمد التنتتومی 









۲ ) اعدادی تر اول 


المتميز للریاضیات احمد القئنته,ی 
الدرس الثالث : إيجاد قيمة تقريبية للعدد غير النسبى ( CLF) < ۱۷۷۲۸۶ CHF‏ = ۲۸۹۷ 
٠ csl] ۳-۰۲-۱۳ ۱۰۵۲ ۳۵‏ “* ۱۷۸ < ع < ۳۱۷ او بط الجذر التععيبى 
0) [1] * ۶ < م < ٩‏ باخذ الجذر التربیعی للاطراف < ۲۱۳ < ۱,۳ ۰۰ ۲۱۳ ینحصر بين ۱,۲ ۰ ۳,ا 
:. ۲ < اه < ۳ فى أن : ,۵ = 6+ کسر عشری :. ۳۱۳ = ۷۳ لأقرب جزء من عشرة 
و بالتجریب : ( ۲,۲ )۰۳ ( ۲,۳ )" نجد : ۲۱۱۸۳ كاه SY ۲ ۱0 ۰ ۱ ]۶( AIF]‏ 
9) زم م۷ ۳۷۸-۲۱ ۳,۷۱۳ [۶] ۳ 


۲ [ 
0,۲٩ = ) ۲,۳ ( 2 2,۸۶ < ) ۲۱۲ (‏ 
۰ ۰ 5,85 > 0۵ > 0,۲۹ و باخذ الجذر التربیعی 3 [ا] ما ۵ ینحصر بين ۲,۲۶ ٠‏ ۲,۲۵ 
۲,۳ 


۰۰ ۲ > ,۱ 0 < ۳,] ماه ينحصر بين ۲,۲ ۰ * CV)‏ = ,01 × 0 5 
. ,اه = ۲,۲۳ لأقرب جزء من عشرة ۱ 
۳ * و < ۱ < 1١‏ بأخذ الجذر التربيعى للأطراف < ) (LA) ۰۰ ۶,۷۲۹ = CEFF‏ = 0۱۷ 
۵,1۷١ < ۵ < 2۹۷۳۹ ٠‏ و بأخذ الجذر التربیعی 


:. ۳ < )اا < 5 فى أن : ,۱۱۱ = ۳ + کسر عشری 
oll > ۶ ۳‏ > ۲,۲۵ 
بال ۱ ۰ د . 5 ۰ 
و بالتجریب : ( ۳,۳۱ ) › ( ۳,۳۲ ) نجد أى أن : ,ره ینحصر بين ۲,۲۶ ۰ ۲,۲۵ 


TY x TF x TY = >F ۱۱,۲۲۶ = (FPF) < ۱,۹۵۱ = ۳,۳۱ ( 


1,۲۴٤ < ۱۱ < ٠١,907‏ و بأخذ الجذر التربیعی 
(FFF ) ۰ ۱۹۶۰۶۸ = (FFF ) ۰‏ = ۱۱۸۹۵7۱۷ 





۳۷۵۰ < ما اا < ۳,۳۲ ۱۱۱,۰۰ ینحصر بين ۳,۳۱ ۳,۳۲۰ 
:. ۱۱ = ۳۳۱ لأقرب جزء من مانة ۰ ۱۳,۹۶۱2۰۸ < ۱۱ < ۱۱۸۹۵72۷ _ و بأخذ الجذر التکعیبی 
۱۳ ۰ ۱ س ۲ ۳ ۸ باخذ الجذر التکعیبی للاطر اف ۰۰ .ا > 73 ۱۱ ع | 
۰ < ۲۱۳ < ۲ فى أن : ۲۱۳ = ۱+ کسر عشری ای أن : | ینحصر بين ۲ ۰ ۲,۲۳ 
(1) [۱] ارسم بنفسك مرکزا سن الفرجار فى نقطة رو ) 


و ارسم قوسا على يمين النقطة هذه النقطة 
أحمد الشنتورى 


و بالتجريب : ( ۲ا ) ء ( 1۳ ) نجد : 
أحمد التتنتومى 
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المتمیز تلریاضیات 


حيث : طول الوتر للمثلث = + ( ۳ +۱) = 


> طول الضلع الاخر للقائمة = + ( ۳ -۱) = 


[۲] ارسم بنفسك مركزاً سن الفرجار فى نقطة (و) 
و ازسم قوساً على يسار النقطة هذه النقطة 


حيث : طول الوتر للمثلث = + ( ۷ + 1) = 


, طول الضلع الآخر للقائمة = + ( ۷ -۱) = 
سن الفرجار فى النقطة التی تمثل العدد | 


[۳] ارسم بنفسك مركزاً 
و ازسم قوساً على يسار النقطه هذه النقطة 


حيث : طول الوتر للمتلث = + (۱ +۱) = 


> طول الضلع الاخر للقائمة = + ( ۱ -۱) = 
سن الفرجار فى النقطة التى تمثل 


[5] ارسم بنفسك مركزاً 
و ارسم قوسا على يمين النقطة هذه النقطة 


حيث : طول الوتر للمثلث = + ( 0 +۱) = 


> طول الضلع الآخر للقائمة = < ( 0 |) = 


(۷) ارسم بنفسك > يكون : ۲ حا = ,۱۳۱ لأن : 


(! ) <((ب) +ربه) = (۳) +(۲) = 
ثم أكمل 
(۸) نفرض أن : طول ضلع المربع - ل سم 
ماه د 
أحمد التتنتورى 






احمد الشتتورى ؟) إعدادى ترم أول 
۲ 
E‏ 


.۰ ل ۰ سم 
أى أن تایآ ۱:۵ 
۰ ۸ بپ ح فيه : وه( دج ب ) = .و 


© (( ح) - روبغ + (بح) 


= (۱۱) + (۱۱) = .| + .| - .۲ 
8 ° باه دمأ .] سم 
ر : طول قطر المربع = ,۲۰۱ 


نسحم 





الدرس الرابع : مجموعة الاعداد الحقیقیه 0 


[I ®‏ ح) [۲] © ۳ [5] © 0 2 ]2 
(۲) أجب بنفسك 


2U 2 ۱ ۵‏ زج لاس" :۶ ۲ 
(۶) اجب بنفسك 


5 
احمد التنتتومی 









الم تمرز للریاضیات أحمد الشتتتومى ۴ ) اعدادی ترم أول 
الدرس الخامس : علاقة الترتیب فى 0 الدرس السادس ۰ الفترات 
(۱) رتب الاعداد تصاعدیا : (0[] س : س 3 م6 اط <س < 1) 
7 = اك + ٩‏ <,را۳۱ [۲] (س : س 5 » ۲ < س < ۲۷ ١‏ مثل بنفسك 
الترتیب تصاعدياً : رأ 20 ۰ ا ۲۰۱۸۰ ۲۷۱۸۰ ۰ 1 © ۱۱ [- ۶ ۰ ۶ ] [] [- 0 ۰ - ۱[ .۰ مثل بنفسك 
(0) ۲۷-۶ = -۳ دياو )( ۱۱ 2 ]٩[ DIA DIV] 2Y 3 [o] DIE 3 ۱۳۱ DIF]‏ د 
الترتیب تنازلياً : رأ ۱۵ ۰ ,۸۱ ۷۱,۰ ۰ ۳ ۰ ,۱1 (۶) ۲۱ س :س 3 ل . بن < ۶ ۲ > مثل بنفسك 
[o] > 1۶ < ]۳[ = ][ > [I ()‏ > [3] > 1 []] س :س 3 د . س > ۲ ۲ 
() ۱ موجبة [۲] سالبة [۳] موجبة |]] سالبة [0] موجبة |[ موجبة © ۲0 1 ۶ ۰ © [ ۲۱ ]- » ۰ - ۱[ ٠»‏ مثل بنفسك 
(0) أكتب عدد نسبی و أربعة آعداد غير نسبية تنحصر بين ۵ ۰ ۷ == () ۲۷ 3 [f]‏ 3 ["] 2 [5] 2 3۱0 511 [۷] م 51۸ ]٩(‏ 2 
بر عم > م سبق ۲-10۰ ۲۱ - ۶ ۰ ۳ ] 
. الأعداد : [<s ۳۰۰۱ ۳ ۶۸ ww. <F ..2 8 < FV < F1‏ [1- ۲-۰۶ [ 
تنحصر بين ۰۲۵ 2٩‏ ای أن : (۸) مثل بنفسك ۰ [1][ - ۶ ۰ ۳ ] CF]‏ 


الأعداد برأ ۲٩‏ »ما ۲۷ را ۲۸ Al <... < l<‏ ۳۱ ]۳ ۰ [ (۶] )- مه » - J:‏ 


تنحصر بين 0 ۰ ۷ فیکون : العدد النسبى هو : ,۳۱۱ = 1 ®( زم ۱ ۳ ۰ 1۵0 (۱۲ ] ۰۳ 10 [۳] ۰۳۱ هع [۶] ۰۱-1 ۶ ] 
و الأربعة آعداد النسبية هی :م۱ 53 ۱۸۰ ۳۷ ۰۲۸۱۸۰ ,۱ 5۸ 0 © ]۲۱۰۰ (۱۷]- ۲۳۰۰ ۳1۱۸ 12۰ ]٩[‏ صفر 


توجد اعداد آخری .... ۰ ۱ [ ۰۱ ۳ ٩۰۰1۱۲۳۱‏ ۱۳ [ ۸ ۰ ۸ ] 
(1) بتربیع و تکعیب الطرفین ينتج : لعا 1۱۰۰۲ ۵۳ 1 -۰۲ 1۶ 

رمام ع ( ۳= ۰۹ رر سر ٦)0‏ تہ دم سم = الم عم <[ ء ۰ ۷] ۰ 

6 9>م م عرام > راع عم = سم راصم =[ ۰۳ ۷] 


-. علطم سم - [ ۳ 5] 
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المتميز للرياضيات أحمد القتنتوری ۲ إعدادى_ترم أول 
0 سم -[ ۲ ۰ 7 ۰ حم - [ ۰۱ :۶ ] > تقدير ۷۱۳ هو ع الأن :۰ ۸۱۳ - ۲ 
50 . تقدیر ( ۳ - ۷۱۳ ) هو : ۳ - ۲ - | 
رین سم و تا على لوعن الحقیفیه ۳ تقدیر ره +1 )( ۳ - ا۷ ) هو : ۸ ۸-۱۷ 
() [1] صفر ۲۱ rs‏ - ما۳ RS‏ 
۱ و باستخدام الاله الحاسبه نجد أن الناتج هو : ۸,۸۷۲۹ 

6 م ۱,۲ ۷ ۲۱ ,۳۱۷ [۳] صفر [غع] ۲ [0] ۶ ٩۳‏ أى أن التقدیر مقیوا 

تم ۲۷ ۱۷۸۲۱۷۱ ۲۱۸ ا - ۱ [ لصفر | (/) تقدير ,101 هو ٤:‏ لأن :,۱۱۱ - ۶ 
۱00 - 0۱۸ ۰ [۲ ۰ ۾“ تقدير( ۲ + ا0ا ) هو : ۲ + ع - 1 


Fl ۱۲۱ ۷ ۱ 6(‏ ۱۳۱ ۳۷۸۳ (۶] ۳۰ [م] ۱1 3 > تقدیر ۲۵۱۳ هو ۳ الأن : ۲۷۱۳ = اس 


| - ۳ - ۶ : تقدیر ( ۶ - ۲۵۱۳ ) هو‎ .- 5 01,۶ + ٩ ]٩[ 1 [A] ۳۱۸۳-۱۷ ۱۸ + لحره‎ 


1 - ۱۰ 1 : علي ؟ [۱] ۱ > تقدیر ( ۲ +| 0ا )( ۲۵۱۴-۶2 ) هو‎ [tJ 
1,۳1۹۲ : [ا] س + ص حراس + ۲ + ,۲-۳ = ۳۱,۲ و باستخدام الآلة الحاسبة نجد أن الناتج هو‎ )۵( 
س ص = راس + ۲-۳۱۸()۲) دس ع - | ای أن التقدیر مقبول‎ ]۲( 
دياه‎ ۲۱ ]۵[ ۲۷۸۳-۱۶ ۶۰۱۳ AI] ۲۵ ۱9 = ') ۴ ( = س" ب ٣س ص +ص' = ( س ناص"‎ ]۳( 
5. ]۱[ ما۵‎ ۲ ]٩( ۳۱۸-۱۸ ۱-۳۱۸۲ ۷ ol [Ty 1 ۱ 0 
o [lo] ۲۱۸۸ [e] زعم ۱۸۲ ۲ + ۳ رسم عراس‎ ۳۱ [J ۳۱,۶ + ۷ = )۲ + حل آخر : سس = زرأ"‎ 
۳۱/۶ ۷ صا = رياس -ع)‎ > 
۲بس‌ ص = ۲ ×( | ) = - ۲ الدرس الثامن : العمليات على الجذور التربيعية‎ > 
۲۱,۲2۶ rxsl= AV ۱ (@) 1= ۳۱۸۶ - ۷ +)۲ ( - ۳۱۸۶ + ۷ = المقدار‎ . 
۵1,۲ 2 ۵۶ دم‎ ۲۰1۸ [J ۳ = تقدیر ,۱.۱ هو :۳ للأن :أو‎ )0( 
تقدیر ( ۵ +| | ) هو : ۳+0 دام (۳] ,۶۸ عرا ۳۱ <عرا۳‎ .” 
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5 
المتمدز تلریاضیات أحمد 


]5[ م۷۵ = عيأمع<«اس دع« ۳۱,۵ < Flu‏ 
لما + ,۷۲۱ = ,۲۳۱۷ = ۲۱۸۱۰ ,ما۲ 
[O‏ ۲۱۸۲ + ۲۱۸۵ < ۲۱۸۷ 
[f‏ ۵,۲ - "ياه < ol‏ 
۳ ۳۱۸۱ - ,۳۱۷ = ۳۱,۵ 
5[ ۲۱۸۷ - ۲۱۸/۸ - ۲۱,۳ + ۲۱۸۶ < ۲۷۸۲ 
(۳) [۱] مرافق العدد يأ ۵ + ,۲ ) هو ماه - ۲۷۸ ) 
و مجموعهما = ۵,۲ و حاصل ضربهما = سم ظ 
۲۱| مرافق العدد ( ۳ - آلا ) هو ( ۳ + ءالا ) 1 
و مجموعهما = 1 و حاصل ضربهما = ۲ 
(۳] مرافق العدد ( ۲ ما۳ + ما۱ ) هو ۳۱,۲ - ۱۱۸ ) 
و مجموعهما = 5 ,۳۱ و حاصل ضربهما = 1 
(5) بالضرب فى مرافق المقام و الاختصار ينتج : 
زم ,۷۱ اناس [f]‏ ۷+ ۶ ,۳۱ 
(0) بالضرب ف المرافق ينتج : ص = ,۵1 ,۳۱ 
٠‏ من ۰ ص مترافقان » س" = ۸ + ۲ ,101 


باص = ۲-۸ ,101 


۱۱ سس" + ٣‏ س ص + ص" = .۲ 


> بسن ص = ] 


55 النتننتوم‌ی 


تتننتهءى ۴ ) إعدادى ترم أول 


0 [] ما ۳ 
(۵) ]۱۸ ۳ - ,۲۷ 


r HO‏ ۲۷۶ ۲-۲۲۱ مامه 
06م ۳ ۲۱2 -۵ ۲۱۸ < -۲ ۲۷ 





حل آخر : المقدار = سن + ص) = ( ۰0۱۸/۲ ) = .۲۳ 


(۲] س" - س ص + ص" = |١‏ 


۷ - من = ,۱۳۱ + را . سن ص‎  ) 
.ا ص عرا۱۳ - ,۱۱ س + ص = عراس‎ 


۶٩ = ) (س ص‎ ۲[ 
۱۸ [E] ۰ ۳ ۳۱ 
م‎ ]٩ ۳۶۸ 

(oll ۲ <”) [f] 

۲. - (oll + ۲ جياه‎ ۲ ( ]۳( 

[5] + × ۷۱۸۲ +۱ )(۱۸ ۷ -۱) - 1 سم" 

۲۱,۳< ۲۱۸۳ - ۲۱۸۲ + rls ][ ۱ + ۲۱ [o] 

[۷] 1۱۱۸۲ + ۱۱۸۲ - 1۱,۶ = صفر 


الدرس التاسع : العملیات على الجذور التكعيبية 


[2] 1 ۳۱2 زم ۲۱۶ 


[ا] المقدار = ما ۱۳ 
[f]‏ ۱۸۲ ۲ 
لح + Fl‏ 01۸۱۷ 


۲۱۸ [o] 


۱ ]۰[ 


زع ۳ sU ۲+ el‏ دم 2 
۳۱| ۳ ۳۱۳ + كرام < وكاس 


5 
احمد التنتتومی 








المتميز تلرياضيات أحمد التقنتورى ۲ اعدادی_ترم أول 


[۶] ۵ ۲۱ - ع« ع ۲۷۸ + ۳ ماع = ضفر محيط الجزء المظلل - ه ب + ب ى + + محيط الدائرة 
۳۱۸۱۱0 ۲۱ ۵ ,۵ ۱۲۳۱ كع AV‏ زمر - ۸ FV‏ < ۲۵ = شض + ی + + × م با شض 
۱۵| +« ۲,۳ +۳ ما۲ - ۲۱,۷ +۲ ما۲ = و خض و منها :شض = ۷ سم 

۷ + ۳ ۲۷ ۲۱۸۷ +۲ ۲۷ - 0۵ ۲۷ ”. طول ضلع المربع = ۷ سم .. مساحة المربع = 18 سم" 
زع ۳ ۳۱ - ۷۱,۲ بع ۳۷ + ۳را۷ = > مساحة الدائرة = 55 × 2٩‏ = 120 سما 
لاس + رالا 59) مساحة القاعدة = ۷۲۰ + ع = 155 سم" 
(0 زم رع ماد ) ۸۶۱۸ ۳ )1( =" 8 طول ضلع القاعدة = مأ 155 = ؟!1 سم 


(o ۲ ۱۲+ 0 ا‎ |] + ۱۲ X ۱۲ ( x ۲ = المساحة الكلية‎ .- 





الدرس العاشر : تطبیقات على الأعداد الحقيقية = ۵۸۲ سم" 
() ۰" محیط الدائرة = ]7 شم ۰ ۸۸ <۲ ا + فش (0) طول حرف المکعب = ۱۳۵۱۳ = م سم 
و منها : 1۶ سم ۱ مساحة المکعب الكلية = 7 × 0 × 0 = .۱0 سم" 
. مساحة سطح الداثرة = مب (3) مساحة الوجه لبواحد للمكعب 95م + 1 = 2٩‏ سم" 
= جد × ۱2 × | = 1 سم ". طول حرف المکعب = مأ 59 - ۷ سم 
(۲) ”“ مساحة الدائرة = 7 ى ' ٠‏ ۶ = واس × نی ۰ حجم المکعب = ۷ ا ۷ ا ۷ = ۳۶۳ سم" 
.۰ نوم" - ۶ + ۳,۱۶ = .۱ . لیم = .]| سم > حجم متوازی المستطيلات = ۲۱۸۷ × ماع » 0 = .مس سم " 
<. محیط الدائرة = 7۲ هم = ۲ ۲ ۳,۱۵ ۲ .۱۰ = ۱۲,۸ سم ۰ حجم متوازی المستطیلات اکبر من حجم المکعب 
(۳) نفرض أن : طول نصف قطر الدانرة = ش, (۷) أبعاد الحوض هی : 8-10 = ۱۷ سم ۰ ۱0- ۸ = ۷ سم 
> طول ضلع المربع = ۲ ف ٠‏ 5 سم .. حجم الحوض = ۱۷ × ۷ × ع = ۶۷1 سم" 
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المتمیز تلریاضیات 


> المساحة الكلية - 


اا سم" 
(۸) طول حرف المکعب = ۱۳ ۱۷۲۸ = ۱۳ سم 


المساحة الكلية للمکعب = مساحة الوجه الواحد × + 


x ۱۲۳ (=‏ ۱۲) × ۱ = ۱2۶ × 1 = ۸1۶ سم" 
المساحة الجانبية لمتوازی المستطیلات = ۲ ۳۷ + ۲) ×| 


= ۲ × 0 |= .| سم" 


المساحة الكلية لمتوازی المستطیلات = .| + ۲ <(۳ × ۲) 


ح .| + ع« 1 = ۲۲ سم" 


المساحة الكلية للجزء المتبقی = ۸1۶ - ۲۲ = ۸۶۲ سم" 
(9) ۰" ارتفاع متوازی مستطیلات = ۳ سم 

-. مجموع الاربعة ارتفاعات = ع × ۳ = ۱۲ سم 
> .۰ مجموع آطوال احرفه = 0۲ سم 
-. مجموع باقی الأحرف الثمانية = 0۲ - ۱۲ = .5 سم 
> .۰ القاعدة مریعه الشکل 


<. طول الحرف = ل = 0 سم 
. الحجم = ۵ × ۵ × ۳ = ۷0 سم" 
(.1) محيط قاعدة الأسطوانة = ب ح 
۳ الم - 55 . ؟ × کے ليم < 55 


و منها :شه = ۷ سم . الارتفاع = ب < . 


55 النتننتوم‌ی 


) 5 لا » ع +۱۷ »ا‎ + ۷ » ۱۷ ( <F 








۳ 


۴ ) _اعدادی_ترم أول 
: : 1 ۲ 
”. حجم الأسطوانة = 7 لیم ع ۲ 


2٩ × €‏ × .| = .۱02 سم" 
(۱۱) ۰" محيط القاعدة = 7۲ ل 


0 55 = ۲ »د کک ی 
و منها : لیم = ۷ سم 
۰ = لد × وع ع 


57 
(۱0) ۰" حجم الأسطوانة = 7 ش," ع 
, ۰ ۷۵۳۱ = واس x‏ ۲۶ 
لله = .| سم 


. المساحة الكلية للأسطوانة = +7 شق ع + عجر نی 


x ۲ =‏ عإرسط FE x |. x‏ + ۲ ۲ عار۳ xX‏ ۱ = ۳۱۲۵,۲ سم" 


(۱۳) حجم الأسطوانة  <‏ شن ع = ا × ۷ × ۷ × ۰ = .۱01 سم" 


حجم المکعب = !۱ × ۱۱ × ۱۱ = ۱۳۳۱ سم" 
. حجم الأسطوانة أكبر من حجم المکعب 


(15) حجم الأسطوانة = ع شم ع = ى × || <ا x)‏ ۵,.ا 


ظ حجم الأسطوانة = وا ع 
و منها :ع = م] سم 


و منها :ی = .| سم 


= ۳۹۹۳ سم" 
-. حجم المکعب الواحد = ۳۹۹۳ + ۳ = ۱۳۳۱ سم " 


. طول حرف المکعب = ۱۳ ۱۳۳۱ = || سم 
٠” )۱0(‏ حجم الأسطوانة = 7 ش,' ع ١‏ - ش 


۷ 2 71 ل, و منها :شض = ع = ۳ سم 


5 
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المتمیز تلریاضیات 


المساحة الجانبية للأسطوانة = 7۳۲ شع = 7۳ با ۳ بير سم 


TIA =‏ سم" 


(13) كرة مساحة سطحها ۱۲01 سم" أوجد حجمها ( 7 = ۳,۵ ) 


۰ مساحة سطح الكرة = ۶ 7 و 
x= ۱۳01 .-‏ وا نی 


(۱۷) طول نصف قطر الکرة = ۳ سم 


و منها : یر = .| سم 
. حجم الکرة = 2 7 لش < ۶ × ۳,2 × ۱ = ۶۱۸۷ سم" 


حجم الکرة = ۶ 7 فش  <‏ 7 × ۲۷ = 1۳1 سم" 


¢ 5" حجم الأسطوانة - حجم الكرة 


EAR 5‏ د 7۲۳۱ ت 2 ۷ وخ 2< ۳۱ 7۲ 
و منها : ځ < 5 سم 
(۱۸) حجم متوازی المستطیلات = ۷۷ × ۲2 × ۲۱ = ۳۸۸۰۸ سم" 
 ,‏ حجم الکرة = حجم متوازی المستطیلات 
7 ف = ۳۸۸۰۸ + x‏ 3 ی = ۳۸۸۰۸ 


.ا فش < ۳۸۸۰۸ »ا لد = ٩۳۱۱‏ و منها :اش = ۲۱ سم 
(19) .” الکرة تمس أوجه المکعب الستة .. طول حرف المکعب = ۲ لى 


و ۳ 
+ 7 فى 


٠‏ حجم الکرة = 2 7 شیر 


۳ 


۰ لیم = وس x‏ + - ۲۷ 


= ۹ 


لور = ۳ سم 


اندو ی r‏ 
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”. مساحة سطح الكرة = ٤‏ شم" = ع × ا × ٩‏ = ۱۱۳ سم" 
> طول حرف المکعب = ۲ × ۳ = 1 سم 
”. حجم المكعب = ( 1 ) - ۲۱۱ سم" 


(۲۰) حجم المعدن = حجم الکرة الخارجی - حجم الكرة الداخلی 


5 ۳ 3 ۰ ۳ 
7 نه 5 ۳ 7 7 
۳ 5 ۳ 

7 ۳ ر 5 ل ( 
؟؟ ۳ ۳ ۳ 
* + ((۳,۵ ) - (۲,۱ ) )= ۱2۰,۸۵۹ سم 
. کتلة المعدن = ۱2۰,۸۵۹ × ۲۰ = ۲۸۱۷ جراماً 
۲ ۷۵ ۱۳۱ ۲۶ (۶] ۲۱۸ [0] ۰ 


| | | 


۶ ۱ 


الدرس الحادی عشر : حل المعادلات و المتباینات من الدرجة الأولی 


فى متغير واحد فى م 


(۱) مثل بنفسك الحل على خط الأعداد : 


[]] ۳ س = - 1 ببس = ]م .. مجموعة الحل = 1١‏ ] ؟ 
[۲] س < . ", مجموعة الحل = ( .۰ ۲ 
(۳] س = ع . ۰" مجموعه الحل = [- ۶ ) 


۳ 





E: 






المتمرز للرياضيات 1 ۴ ) إعدادى ترم أول 
م ۷ س = ۷ را۷ بت س 2 را ۷ . مجموعة الحل = [ م + ۳ »ب + ۳ ] 
. مجموعة الحل = إ ,۷۱ ) ۷۳ = [ م + ۳ » ب + ۳ ] 
(۲) مثل بنفسك الحل على خط الأعداد = م + ۳ > و منها : ۲ - | 
[]] س > ۳ | .دين > | .. مجموعة الحل = ]۰1 م[ ۷ - ب + ۳ > و منها : ب < 5 
۱ - ۶س > ام تس < ۲ © ۲ ( 10 ۳۱۷۸۲۱۲۲ Jo VLE] {Flr}‏ 
. مجموعة الحل = ] - م » ۲ ] I E‏ ۲۳۰۰ ۷۰۱-۲1۷1[ 
۳۱ - ۲ < ]سس < [ .]| < س جح ۳ 3 [۸] - س < - ۲ |٩۹‏ سن > - ۲ 
. مجموعة الحل = ] ۳۵۱ ] 8 0 ۱۱ ۲۰ ۱ ٩ ۲ ۱۲0 ۱۱۶ FI]‏ ۱۷۱ ]د ۳۰۰۰ [ 
[و] + س < ا ‏ تس < ۲ Ja] 0۱ JIA]‏ ۳۰۱[ مم < ۱ > [r]‏ < ۱۳ ]۳۰۱-۲[ 
. مجموعة الحل = ] - ۰ ۲ ] 3 ة الثانية العلاقة بين متغیرین 
[0] - ۴ < ۲س - ۵ ۳< ]سن الدرس الأول . العلاقة بين متغيرين 
.ا بن < 2 . مجموعة الحل = ] - مم . 2 ] (1) نفرض أن : عدد الأوراق فنة 0 جنیهات هو س 
[3] -1 < ]سن ۳ < 0 ۰ ع < ]سن < ۸ . قيمتها = م س جنیهاً 
٭ |< س < 5 “. مجموعة الحل = [ ۱ : ] و عدد الأوراق فنة .۲ جنيهاً هو :ص .. قيمتها = .۲ ص جنیهاً 
[۷] ۲ < ۳س |> م .2 براح ۳س >۹ ٠‏ 0 س + .۲ ص = ۸0 بالقسمة على 0 
-. < س < ۳ -. مجموعة الحل ‏ ] ۱ ۳ ] . من + ۶ ص = ۱۷ + بن = ۱۷ - ۶ ص 
۲-۸ < من +] < م ۳۰۰ بن < | کے کل ااا ا 


٠‏ مجموعة الحل = ]- ۱۳] | ۳| ۹ ما۱ 
دس ام ح ب سوب دس داب +۳ | ۳۱۲۱۱ ۶ 





1 


المتمدز تلریاضیات ۱ 
(۲) نفرض أن : طول أى من الضلعین المتساویین فى المثلث = س سم 
> طول الضلع الثالث = ص سم 
." محیط المثلث = ۱ سم ۰ ۲بس + ص = ۹| 
۰ ص = ۱٩‏ - ۲ بسن > “ہس » ص 3 ص 
. من لا یمکن أن تزيد عن ٩‏ 


٠“ >‏ مجموع طولى أى ضلعين في المثلث أكبر من طول الضلع الثالث 


. سس تأخذ القيم : ۵ 2 7 ۰ لا 2 ۰۸ ٩‏ 
> ص تأخذ القيم : ٩‏ ۰ لا ۰ 0 ۰ ۰۳ | 
ای أن : الامکانات المختلفة هی : 


سره 9۸۱۷۱۱ 
ص۰۱۷ ۱۱۳۱ 


(۳) [ا] س = 0 + ۲ص 

بوضع ص = . بن < 0+ ]× .= 0 
٠“‏ ( ۰0 ۰) يحقق العلاقة 

بوضع ص = | بن ح 0 + ۰۲ - ۷ 
۳( ۰۷ | ) يحقق العلاقة 

وضع ص = ۲ بن < م + ۶۲ ۲ = ٩‏ 
۰٩ ( ۳‏ ۲ ) یحقق العلاقة 
۱ س = .| - 0 ص 

پوضع ص = . ۲ س = .| 0× . = .| 
:. من < 0 ۰( ۰0 ۰) يحقق العلاقة 


55 الشتتورى 


أحمد النتورى ل 








إعدادى_ترم أول 


بوضع ص = ۲ ۰ ۲ من = .]| د 0< ۲ = . 
-. بن < . ۳ ( ۲۰۰ ) يحقق العلاقة 
بوضع ص = - ] ۳ ۲ س = .| 0×(- )= .] 
ت. بن = .]| ( ۲۰۱۰ ) يحقق العلاقة 
(5) [ا] نضع : س = 0 »صد ۳ 
2 ]سن اص = ۲ 0۱۷ - ۳ < .۱ - ۳ - ۷ بي | 
۲ ۳ ( ۵0 ۳۰ ) لا يحقق العلاقة 
3 [۲] نضع : س = ۳ ۰ ص حت 0 
۱ س ص = ۲ ۷ ۳ - 0 < 1 - 0۵ - | 
( ۰۳ 0 ) یحقق العلاقة 
[۳] نضع : س = ۲ ۰ ص < - 0 


. ]بسن ص = ۲ ×(- ۲ ) -(- 
۰ ( - ۲ ۰ - 0 ) یحقق العلاقة 


| - ۵0 + 6۶ -( = 0 


) ۳ ۰ ۱(1۱ ۲ ۳۱ ۱۷-۱۲ ۷ ]۱[ (o) 
| + ص = ۳ من‎ 1( ) ۳ < ۲ ) [Ol 
۳ = ۲س - ص‎ )3( 
۳ = بوضع س = . ۳ ۲ .۰ نا ص‎ 
ص = - ۳ ۰ ( ۰۰ - ۳ ) یحقق العلاقة‎ 
۳ = بوضع س = | ۳ ۲ × | - ص‎ 
ص = - | ۰ (۱-۰۱) يحقق العلاقة‎ . 
۳ - بوضع س = ۲ ۰ ۲ ۲۲۷ - ص‎ 
أحمد الشنتورى‎ 









احمد الشتتورى © ) اعدادی ترم أول 

















۰ ص = | ۰۲۰ ۱) يحقق العلاقة الدرس الثانى : ميل الخط المستقيم و تطبيقات حياتية 
كون الجدول و أرسم المستقيم بنفسك (0 0م = لحا د ۶ | حفته = . 
(۷) بوضع : ص = . ينتج : س -< ۲ سس و سا ب و + ۳ 
en‏ تا سس ۲ ۳ ۲ < حا كح ۱ [۶] ڪڪ 2 | 
۰" نقطه تقاطع المستقیم مع محور السینات هی ( ۲ ۰ ۰ ) ۹ ۰ + ۲ سفن 
بوضع : س < . ينتج : ص = - 5 )( بیس 7 0 ۰۰ صصح ل 
”. نقطه تقاطع المستقيم مع محور الصادات هی ( ۰ ۰ - 2 ) ۰ 0 من + 0 = 0 > متها : من ح . 
۱ 590000 . ص و 
ارسم المستقیم بنفسك ۱ ۱ (۳) کک = < تاد = و منها ۰ ص = ۳ 
9 جد تساير وک محر السجات كير ۳۳۳۵ (۳ 1 ۴ ) 3 المستقیم يمر بالنقطتین ( ۳ › - |) > (س ۰ ۲) 
5 م تم +(" ) ۶ ) تق العلاقة 3 ]من ا ص ت لي . ميله - لخلا ؟ ۾ لقي يم ۳ 
۰ ۲ ۲« ۳ - .= لى و منها : لى < 1 ١‏ سس ب ۳ ۳ بن - ۳ 
ہں ‏ ۳ = > شد = 
)٩(‏ ۲ س + ۳ص = 1 ب منها : س < 1 
2 المستقيم يمر بالنقطتین ( ۳ ۰ - ۱ ۰ ۰٩۹(‏ ص ) 
صخ + ل اع ی موچ 
٣‏ ميله د وم = ۳ 1 


۰ ۳ ص + ۳ حت ]| > منها : ص 
(0) ميل ٠ب‏ = ا ج ۱ ييل اي عت بت = اس 


"E 
1 











- ۱ 5 دس 
IFO.‏ دص 

اليك اه و ۳ 

ا لي : النقط ‏ . ب . ح ليست على استقامة واحدة 

المستقیم يوازى محور السينات ۰ ميله = صفر 


5 
الاين .٠‏ لم ۶ =. » منها : لى = 


(۷) ميل المستقيم المار بالنقطتين ( ٠.1‏ ۱۰۲(۰)۱) = اا : 
> ميل المستقيم المار بالنقطتين ( ۳۰۳) » (- ۰۲ ۷) 
احمد التنتتومی 








أحمد النتننتومی 


















احمد الشنتورى ۴ ) اعدادی ترم أول 
- دم ا ميلا المستفیمان متساویان | السرعة المنتظمة للسيارة خلال رحلة الذهاب = ميل ( ب 
e‏ ]و = ٠‏ -. — 
(8) ميل ( ب - حا = ۱ ميل ب ح = اسب 8 0000 ee‏ 
5 (۳] المسافة الكلية خلال رحلة العودة = .7 كم 
. حاط (ب 5 ۱ #۳ ' 
لو 1 سالب [] صفر |"] غير معرف [] موجب ل وو کی 0 ار 0 سا المسافة الكلية 
01 سرعه المتوسطه للسیارة عدن ند ال 
من 
تطبیقات حياتية على ميل الخط المستقیم : 3 - ۲ کم / بن 
o » )۲۰۰۰( < ۲ [I‏ ۶ (۶ ۰ ۷ ) ۰ [[1] القطعة المستقيمة الأفقية بالشكل تدل على توقف السيارة خلال 
ENS‏ = ( ۰۸ 06 ) 3 الساعة السادسة من بدء الحركة 
[؟] ميل ب = = . (۳) [1] أكبر سعة للخزان = ۷۰ لتر 


وخر ع ع hls E‏ 
ل السنوات الأربعة الأولى 

E‏ قحا = صفر 
و هو يعبر عن ثبات رأس مال الشركة خلال السنتين الخامسة 
و السادسة 

[ع] ميل 25 = حال = م 
و هو يعبر عن تناقص رأس مال الشركة بمعدل 0 آلاف جنيه 
خلال السنتین الأخيرتين 





[0] رأس مال الشركة عند بدء العمل = الإحداثى الصادى عند . 
= .... آلف جنيه 

۱0 ۰۳۶ ۰ ب درم ۳ ۰ 
= = ( ۱ ۰ ۳۰ ) = ( ۸ ۰ ۰ ) 

أحمد الششتتورى 





[۲] يفرغ الخزان بعد مرور .۳ ساعة 
[۳] بعد مرور 10 ساعة يتبقى بالخزان ۳0 لتر 
[5] يتبقى بالخزان .۱ لتر بعد مرور ۲۵ ساعة 





(E EJ SG ۴ ) ۷: ۶ ۰ ST O 

[1] ميل ب طحم = ۲ 

(۷] معدل استهلاك الوقود فى الساعة الواحدة  -‏ + ۲ لتر / ساعة 
(5) [۱] عدد صفحات الکتاب المتبقیه عن بداية القراءة = .۱ صفحة 

) 2. ۰ ۳ ( < E ) ۰ ۰ ۰( ۶ ۲ 8 

[۳] ميل آي = حال = .۲ 


[۶] معدل الصفحات المقرو و" فى الساعة الواحدة  -‏ .۲ صفحه / ساعة 
و يعنى أن عدد الصفحات بنقص بمعدل ۳۰ صفحه / ساعة 


5 
اعمر ازززز = ی 








[0] تنهى سهير قراءة الكتاب بعد : یبد = 0 ساعات -. الزمن اللازم لقراءة بقية الصفحات = .7 دقيقة 


(0) [ا] ١‏ = (۰۰ 0 ) » ب = ( 2,0 ۰ ۲۷,۵ ) » 


الوحدة الثالثة الاحصاء 
>= = ( ۰ ۲۷,۵) ۰ ۶ =( ۰۱1۰ .2 ) الدرس الأول : جمع البیانات و تنظیمها 
۱ عمق البئر قبل بدء عمل الحفار = 0 متر (0 [1] ) أكبر قيمة = 55 ۲) أصغر قيمة = 0! 
[۳] عمق البئر بعد انتهاء عمل الحفار = .5 متر ۳) المدى = 155 ۱۵ - ۲٩۹‏ 


(۳] الزمن الكلى الذى أستغرقه الحفار فى الحفر = .۱ ساعات 
[ع] ميل يپ = 4-1۷0 = 5,0 ۱ * ۱۳ 
[0] متوسط العمق الذی یحفره الحفار فى الخمس ساعات الاولی 3 

= 2,0 متر / ساعه 


5) المدی = 3452 ب 1 مجموعة ۱ کون بنفسك 











۱ ميل چ - .8 - 0 = 1۳0 [غ]] عدد الأطفال الذين تقل أوزانهم عن ۲0 كجم = ۷ أطفال 
1 ۰ - ۸ 00 5 وب * ی أ + + ومع ¥ 
۷۱ متوسط العمق الذى یحفره الحفار فى الساعتین الأخیرتین [0] عدد الاطفال الدين اوزانهم ۲۵ كجم فاكثر = ۳۳ طفل 
(0) [ا] ) ابر قيمة = .0 ۲) اصغر قيمة = .] 


= 3,0 متر / ساعة 
(7) [!] عدد الصفحات عند : رم = . 
هی ص = .۳ - ل × . ح ۳۰ 
۰ عدد الصفحات المتبقية = .۳ صفحهة 
-. عدد الصفحات التی سبق لهذا الشخص قراءتها - 





۰ - .۳ ۰ = ۳۰ صفحة 

[؟] الزمن اللازم لقراءة بقية الصفحات التی یکون عندها عدد ۱ 
أضنحا أ المجموعه الد اکیر تکرا ۰ .3 
۱ ت = . ای عند : ص ح . 5 لتى بها أكبر تكرار هی : ٦۰‏ 


المجموعة التى بها أقل تکرار هی :  ].‏ 2 .لم 


 - ۳‏ ور < . و منها : رہ = .1 دقيقة 


55 الشتورى اكد النتننتوم‌ی 












المتميز للریاضیات احمد التتنتورى 


الدرس الثانی : الجدول التکراری المتجمع الصاعد _ جدول التکرار المتجمم التازل 
و الجدول التکراری المتجمع النازل و تمثیلهما بيانيا الحدود السفلی | التکرار المتجمع 


0 ۴ ۳۱ عي اد د | الال 


الحدود العليا | التكرار المتجمع 
للمجموعات الصاعد 


[ا] ۱۳ تلميذ 
[f]‏ ع2 x<‏ .| / < ۲۱ / 


جدول التکرار المتجمع النازل 
الحدود السفلی | التکرار المتجمع 
للمجموعات النازل 
فأكة .1 


27" 








[۱] ۳۷ مصنع 
55 الننننتوم‌ی اور الننننتوم‌ی 








جدول التکرار المتجمع الصاعد 


للمجمو عات 


اقل من .0 


التکرار ١‏ لمتجمع 


الصاعد 


جدول التكرار المتجمع النازل 


التكرار المتجمع 
النازل 


۱ 
۷ 
1 


الحدود السفلی 
تلمجمو عات 


+ 
+ 


۹ 





[ا] 10 طالب [۲] ۳۵ طالب 

[۳] عدد الطلبة الحاصلين على ۲۰ 
درجة فاکثر = ۷۸ طالب 
النسبة المئوية = حل ا .۱ / 
VA =‏ / 

۶0 عدد الطلبة الحاصلين على‎ ]٤[ 
درجة فاکثر = ۲۳ طالب‎ 
/ ۱۲. × النسبة المئوية = لل‎ 
از‎ = 








E: 





المتو ز للرياصيات 1 شنتورىقف..__ربر ر   _‏ (آ إعدادى تر اول 


الدرس الثالث : الوسط الحسابی - الوسیط - المنوال ۳۱ 
"|r ۰‏ 


۱ ][ ۷ [ol ۶ [E] ۷ ۱۳۱ of] ٠١ ۱ ( 





)1( 
الوسط الحسابی 
۳۲۰۹۰ 
E‏ 
= ۳.۹ : 
۱ 3 الوسط الحسابى ت ند = ۲۰,۶ 
(۳) ||| س = ۳"0 ۰ ۷ + .]| + (O) 0. < ۸ + ۱۳ +۲۱ + Jd‏ ۱۱۱ 0 [۲] 1 ۳ الثالث ٩۹1:‏ 


و منها : لى = || )1( التكرار 





اقل من .5 ۱ اس + 

8 ۱ ری 9۶ ۰ 20 2۰ "O‏ ۳۰ ۲6 
ماو ميا مه عد بان ب 
" ترتیب الوسیط = جذ = .۳ 
“. من الرسم : الوسیط ‏ وس 


[I] (5)‏ ۵ ۲ ۱ 
انی الشتورى اكد الننننتوم‌ی 








جدول التکرار المتجمع النازل 
الحدود السفلى التکرار المتجمع 
للمجموعات النازل 


ا 





+ Es 
فق | ت‎ | 
۲۳۳۳ ان‎ - 








۸ 0 ۷ ۱ ۳۱۳ ۶ ۱ ۳ ٩۱۱ ۴ 


حت ۳ 
حسد| شه ف شإ | مرو 
SS TT‏ سس 


55 
ست | | فهر | :ا ۱ 
[ve [e‏ 















المتمیز تلریاضیات اجمد تتننتومی ۴ ) _اعدادی_ترم أول 








(۱۱) من الرسم : (۳) ۲۱ س = .عم › 
لى +ع + رم + ون +للن + | بیجن +] - 
المجموعات |۴۰ - | 0" - | .ع - | 50 - | .0 - | 00 - | المجموع 
"تش ۱۲ ۲ ۳۲ ۳ ۳ ۳ ۲۳ 
[۲] من الرسم اکمل : 
المجموعات 5 
3 المنوال - 
(۱۲) من الرسم : 
المنوال = 0۵۷ 





lo [o] ۶]۶ ۷۲ ]۳[ ۱۰۲۲۱ ۱۸۱۱ (5)‏ [1] الثالث 
۷۱ ۷ [8] ۳ 
(10) [1] المنوال ‏ [۲] الوسیط [۳] ۱ [غ] 1 





الوحدة الرابعة متوسطات المثلث و المثلث المتساوی الساقین 
الدرس الأول : متوسطات المثلث 
() [۱] متوسط [۲] ۳ |"ا] ۲ :۱ e8‏ ۲ 
FIV] ۱ ۶ ]0[‏ 





1 


المتمیز للریاضیات 


() [1] به ۰ حو متوسطان فى ۸ ۲ب ح 
[۲ 1 نقطه تقاطع متوسطات ۸ ۵ باح 


(۳] م ها = لط بپ ه = چ ٩۰۷‏ < ۳ سم 
[5] ماع = ج م ها = چ ‏ ع < ۲ سم 
[0] ع ه > > د 
]٦[‏ محيط رام عه = ۳ + ۲ 

۰ 2 ۰۸ ETE 
۲ = ها‎ ۲ ۱ 


۳ ۶ = ۲ ا ۳ = ۱ سم 
(۳] حا ها = >` 


حا < چ × ۸ = و سم 
[5] محیط ۸ حه = ع + 1 + 2 = 1 سم 
(۶) ۰" ب حاء متوازی أضلاع ج منتصف بء 
۰( متوسط فى ۲۸ب ء 
۰" ها منتصف ۲ ب ۶ھ متوسط فى ۸ ۲ب ۶ 
ae N ۰‏ < [و) 


> (ع حاب ح = ]| سم 





5 


أحمد الشتنتومى ۴ ) إعدادى ترم أول 


(0) 2“ ۲ ب ح ۶ مستطیل م منتصف ( ح 
. ب 6 متوسط فى ۲۸ب ح 
“٠‏ ها منتصف ( ب <. حاه متوسط فى ۸ ۲ب اح 
> ب6 0١‏ ده = و ) 
0 و نقطة تقاطع متوسطات 8 ١‏ باح 
”. ب و = ا بم = دج × ع = سم 
" اح < ب ۶ 

( قطرا المستطیل ١‏ ب حاء ٠‏ ینصف کل منهما الآخر) 
"م حابم = 1 سم 
ء منتصف ب ح ۰ ۶ء متوسط فى ۸ ( باح 
4 ۰ ( - ]مع ۰ ۲ 3 ۶1 

م نقطه تقاطع متوسطات ۸ ( ب ح 
6 مم عم عم 3 به 
. باه متوسط فى ۸ ۲ ب ح 





۲ ب = ۲ )هھ < ۸ سم ب ها = ]] سم 
> ۰ ۸ ب حاه فيه : ء منتصف اب حا › عو / باه 
و منتصف هح 2 ءو = + باه < [ سم 
(۷) فی ۸ (ب‌ح : 7 وی( بح ٩=‏ ۶۰ < ۶ ح 
. باع = + إح = ج ۲ ]|= 1 سم 


a‏ 0ه ۰ ب ۶ متوسطان فى ۸ ( ب ح تقاطعا فى نقطة ج 
م نقطة تقاطع متوسطات ۸ ۲ ب ح 


5 
احمد التنتتومی 








۱ ۱ ۱ 
المتميز للرياضيات احمد الشتتورى ۲ إعدادى_ترم اول 


. من ۲۸ءحد يكون : 2( (ءه ) = .و" 
00 فى ۲۸ بد :ل( د بد )= .و" 


> اه = ه ح باه = جح 


ب م = + باع ح جم × 3ح ع سم 
(۸) فى ۸هد : 2 ال دل ها هام دم ح 

7 (ه < ۲ ل ۲ < ۲ ۲ ع < ۸ سم 

٠‏ فى ۲۸ب د : و( بپ د ) ۲۹ ۶ < ۶ دح ٠6‏ باه ها ع بت هء << مه 

. من ۶۱۸ح یکون : ل( < ۲ء د ) < ۹۰ 
(۱۳) فى ۸ بح  :‏ وه( دج پد )= .۹ 


۱ 


> > د )= بء = ج حح = ل ۲ ا = ۸ سم 


> فى ۸ مهاه : ۰" او دوه هام دماح 0 مع داع ها سابع ده 
مه و = ا حاه ۲ ۱ 
1 )۲( > ۸اء = + > = + × ۱۱ < ۸ سم 


ت. باع = < (ح = < × ۸ < ع سم 


)٩(‏ 2 فى ۲۸پ ح : له( پد ) = ۹ ۰ ۶ << و ح 


هس ئووو 


ج 
1 
r‏ 
2 
جح ]| وات 


وان ۳ = کح شه )۳( 8 محیط ۸ ۲ ب ۶ سب ۳ xX‏ ۸ ۳1 سم 
. من (ا) 2 ۰0 (۳) ينتج : ب ء = ءو ګګ : 


(0) فى ۸ (به :ءل عل ۲ ۲۶۰ < )د 0 ١ ١‏ 
د لمع اند .¥ ued‏ )=۳ ان ربد زه = + ×۴ -1 سم 


> ۶۰ < ۶ ح “.ا باع = ج مره = + × ۱۲۳ < 1 سم 
ر ۰ اه بع متوسطان فى ۸ ۲ب ح تقاطعا فى نقطة ج 
ِ م نقطه تقاطع متوسطات ۸ ( ب ح 


بر بم حال پء = ج 1۷ < ع سم 


ب ھ = + مح 
٠‏ من ۶۲۸ح یکون : ل( > (به ) < ٩۰‏ 
(۱) فى ۸ (به :ل( > بد )= .و" 


53 ۰ 00 ۱ 
> ه < هاه ۳ ۳ ۳ < CP}‏ < ۲ ب ء < ۲ ۲ ۲,0 = م سم 








المتميز للرياضيات ۱ ؟) اعدادى_ترم أول 


(۱0) فى ۸ ۲ بد :ل( < (به )= ٩‏ 


7 مساحة المربع ب > ء = ۸ عام = 5[ سم" 
< وه( دح )  ۳.<‏ 50 مه (P=‏ < ۲ ۱۲ = ۱۲ سم 


۹. < فى ۸ ۶ حه : << وه( درب ها ح)‎ )۱٩( 
= فى ۸ ۲ب ح :هھ = ها هک هش < 1 سم‎ > 


.قو( ع (عه )=4 
(1) فى 4مبه :ل( د (به )= .وا 
a <) <‏ )جام ۰ له - ۲ اب < ۲ ۲ ۸ - 1۱ سم 


+ | او( ه ددع ) < .۳ بت وه دح 0 
> ب د ء مستطیل فيه .2 وه( هاجاء) = .۳ 

له( > ب داه ) = 1 

:. فى ۸ عحاف : ۰ وه( جرب هھ د )= "٩۹‏ 


> ۶ < ء ح . بع = + (ه = + × [] = م سم ١‏ - ل( د حاب ها ) = .۳ بر ده = ب د () 
> فى ۸ جاءه فيه : ل( د ء هه ) ۹2 من () ۰ (۲) ينتج : حھ = ج × ج ب دح = + باح 
او( دح )=۳ هد +ءه  <‏ ۸ 2 2 سم 53 (.) [] نصف [۲] نصف ["] قائمة [ء] ۲ [0] ۵ [1] 1 


۱۷( فى ۸ ب ۶ ها فيه  :‏ له( کر ب ۶ ه )= .°4 
>> ه )= مه ابم = + باه = 


الدرس الثانى : المثلث المتساوى الساقين 


ج × .| = 0 سم 

فى ۲بح أيه : ل( د زب ده ٩=)‏ ۶۰ د ود 
. لمحا = ۲ پ ء < ۲ ۷ ۵ = .| سم 

(۱۸) ۰ بجاعء مريع "یار بد ) = نزحب (۶) = ۰ 
. فى ۸ زب ھ : 3 ل( د اهب )= 1 
. مه( حب (ه) = .۳ 2 نور دج ء لو )= 


قل SEA‏ لز قرو و و 5 
۱ ۱ قائمة : 
دی و دب ام کر ليو ی و نوعها | متفر 
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المتميز للرياضيات أحمد الشتتورى ۴ ) إعدادی ترم أول 
الدرس الثالث : نظریات المتلث المتساوی الساقین من )١(‏ ۰ (۲) بالطرح ينتج : و( < ( ب ء) = 
() [۱] س = 00 .صن = ۷۰ ۲]س = ۸2 .۰ ص = ۱۳۲" (8) ۰۰ ۸ م به فيه : اب داح توریب = و( دح 
(۳] س = 1۵ ۰ ص = .0 44 م بء ( حاه فیهما : 
]٤[‏ س = ۱ ۰ ص = 0۲ ۶۰ =£ وب = اج . عب = هاه )ل( <ب ) = له( دح ) 
[0] س = مم لأن : ۴س + س + .ع + س - .| = ۱۸۰" “. ینطبق المثلثان و ينتج : ( ۶ = ( ه 


-. 8 ۶ ه متساوی الساقين 
رز هی یر ءه) 
75 م ب حاء متوازی اضلاع ۰ اب < ۶ ح 


[3] س = إ٣“‏ لأن : ]من + ۱۲+ ۲س +۱۲۳ + لس +۹ = ۱۸۰ 
[۷] سس = .۳ آ" لأن : بسن - ۱۷ = ]بن + ۳| 
۸ س = 11 .ص = 0۷ 

(۲) ۰۰ ۸بد فيه : م( ب = ب احا < اح م 
. وه( <ب ) = له( < حاب ) = له( <ب ۱ ه) = 
٠‏ 8 مجء فيه : }<¬ < ا ۶ < ل(<ع) = ١‏ 


( ب = ۶ ش ےہ ۶ح = عه 

۰ من ۸ ۶ ح هش : 

له( < ده ء ) = و( دح ) =± ۱۰(۷ - 0۰ ) = 10 
, .۰ م بح ء متوازی أضلاع 





۰( ( جع ) = و( << ) = ۷۰ و( () = وه( دح ) = 10 

< قیرح ۶۲ ) = ۱۸۰ NV.)‏ + ۲۷۰ ) = (9) [۱] بم = ب اح ۱ وء حو ه 

۰ له( × ب د ۶) = نوز < دب ) + ل(< (حاء) (۳] ۶ ص = 6۶ س لان : < ل ع س خارجة عن ۸س ص ۶ 
= .۷ + ۷۰ - ۱۳۰ 5 9 9 


ورس = .]° ۲۷۰ - .۷ 
[5] اب < ح لأن :سال + ل +۲0۰ + ۳۰ = ۱۸۰ 


O 


< له( دب ۶۲ ) = ر( < ب (ح ) + ل( <| ۶( 


(۳) ۰ ۸ ب حا فيه : ا و منها : لو = ۷۵ ۰ ل( < ب ) = مو( × د ) = ۷۲ 
لب( = ٩‏ 0 20 "اص كه ) = ۷۲ ۰ دهد )= ا دوسا 
> ۰ ۸ بح فيه : عاب = ء ح “ا (PSX)‏ = ۷۲ 
ت و( حب عه) =1 ۲۱۰-۳۱۸۰(<۷) = .۳۶ (۲) قو( ٠١‏ >( = ۱۸۰ -( ۷۲ + ۳۱ ) د ۷۲" 
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1 
المتميز للرياضيات أحمد القتنتوری ۲ إعدادى_ترم أول 
0 ۱ رد ۳ ۰ 2 5 ۶ ۲ 


SIS; 3‏ ه ۶ ب ) — مه( < ه ب ۶ ) . هاب = هش ۶ 
8 ب د متساوی الساقين 


۰ ۸ ب ۶ هھ متساوی الساقین 


(۸) ۰ ۸ ۶ب‌ح فيه : بء = ء۶ د )ل( ن ب ءح) = .۱۲" () [I]‏ بح [o] ۸۶ [5$] 20 ]۳[ 0۰ [f]‏ 0۳ 
ل( < ءب د) = له( ١‏ دح ب) = + × ( ۱۸۰ - ۱۲۰ ) (۱| 0 [۷] 1۰ [۸] ۱۲۰ ٩‏ قائم الزاوية 
= رس ٩‏ (19) [1] منفرج الزوية [] z0 [۳] 1١‏ 
¢ ب ۽ یتصف داب .. وه( < ( ب ح<- ) = ۲ ۹57( < عب ح ) [2] ۱۲۰ [0] منفرجة [1] متساوى الساقين 
.ده 


جح من و الارس الرابع : نتانج على نظریات المثلث المتساوی الساقین 
6 م حع ب “× کے ۰ ر( × حب) ES‏ 0( ۰ ۸ب ح فيه : وب - جه < 7 ل بح 
'. فى ۸ ۱ یکون ف ( > د ء ) = له( دپ ء) = ۳۲ 
لح ب اه ) = ۲۱۸۰ ( .°7 + .7 < "٩‏ تا x OSI‏ ۳۲ ؟ = 1 
(U‏ < ب (ه ) = ر( د پد ) = ل( دح ب ) > پ ء۶ = و = 1 باه = < 1 = ۳ سم 
۰ ۳۸ بح متساوی الاضلاع 
 )٩(‏ بح ۱ ۶ه ۰ ی(د<(ء۶ه) < ر( < (ب <) بالتناظر 
٠‏ دی( ده عء) = ر( < ( حب ) بالتناظر 
> (ب = اج تلم( دب د) < ل( < مح ب ) 





. عه = (ع < و سم .د = ۶۲ < ۲ ا ع ح لم سم 
> ل( < وب دح ) < له رع ۶ب ۲ ) 


> ورد (ءه) یرد( هء) . ء - مه وه رد وب د) = چ ل( دپ )=‡ × ¶° = ۶0 
۶۲۸۰ ه متساوی الساقین . من ۸ ۶ ب د :و ( > د ) -.م]*- ۹۹۰+ 0 < مع" 
0 ۳ ۱ ا 0۳ . له (د وب د) = ل( د ءدب ) 
لطع بت SE‏ ۰ ۶ ب غ 

(.۱) ۰ به |/ ۶ه .. ىب( ٠8‏ هھ ء ب ) =( × ء بح ) بالتبادل ١‏ 


.٠‏ 6 ب ۶ ح متساوى الساقين 
SIS; e‏ هه ب ۶ ) — SIS:‏ ۶ ب ح ) 
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5 
احمد التنتتومی 








المتمیز تلریاضیات 


(۳) نصل 7ح »۰ ۶۲ 
۸ پد . له ء فیهما : 
اب = مه » ب جاح هاعم )2 
ا( د !بح ) = بور ح(هء) 
00 ينطبق المثلثان و ينتج أن : ( ح = ( ۶ 
6 ۸ (حاء فيه : اح = (ع 


٠»‏ تب و = و #۶ تین 
(5) " ۲ ب = ماه > 3 محور بح 
6 اه اهاب = ف حح ٠‏ ها 3 مكور ب ح 


ی محور باح 

٠ہ‏ ب ۶ = حع > ۶ء 1 بح 

 »‏ پ جح = .| سم .٠‏ جاع = 0 سم 
-. من ۸ (ءح القائم الزاوية فى ء يكون : 


((۶) - وم" - رعه درس ره 
= 139 - مع = ۱2۶ ۰ مع - ,۱2۶۱ - ۲ 


(0) 5" اپ = ( ۶ » باح < وجح (ح محور 
>“ بع( اه < ۱ ) -. م مثتصف ب ۶ 


نا 
() ۸۰۰ سن ص‌ل فيه : س ص = بن ل .لج = ص م 


٠‏ سم محور ص ل 

> ۶صل فيه : ۶ص = عل ۲0۰ < ص م 
E o‏ محور ص ل 

منم ۶ على استقامة واحدة 
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؟) إعدادى_ترم أول 


(۷) ۰" ۲ب = ۲ح ۳ ( 3 محور بح )۱( 
OS‏ بح ) < له( دب ) 
۰ مه رح اب ۶ ) - (aX)‏ 
“. بالطرح ينتج : ره ( > ه به ) = وه( ه ح<ء ) 
شا با = هش حح ۰ ها 3 محور باح ۲ 
. من () ۰ () ينتج : هھ محور باح 
(۸) ۰" فى ۸ ۲ب ح فيه : (ب = (ح 
3 له رکب ) = 47 ( کح ) 
۰ عه ۸ب ۰۰ ل( دپ ) = له( < ء هو) بالتناظر 
۰ وج یه( د) = له( ءوه ) بالتناظر 
۰ له رک ۶ هو) = له ( در ۶و هه ) 
> ثدركب (ه) = ىور ه ۶و) 
)٩(‏ [۱] محور تمائل له [۲] محور تماتئل لها [۳] متساويين 
[۶] ۳ [0] ۱ ۱ ۳۰ 
۷ القاعدة و زاوية رأس المتلث [8] القاعدة و يكون عمودياً علیها 
() ۳۱ ل ]صل (۳] اس = ب سن 
[5] محور تماثل [0] صفر ]۱ [۷] محور تماثل 





و عه = و و 


للأمانة العلمية 
يرجى عدم حذف اسمی نهائيا 


يسمح فقط باعادة النشر 
دون ای تعديل 





5 
اعمر ازززز = ی 





المتميز للریاضیات 
الوحدة الخامسة التباین 
الدرس الأول : التباین 

() [۱] > > "| > 
[fF] WwW (CE ۸۵ 0 ]1[)6‏ (< ع < سم > ) < 
)®( [ا] < [] > ۳۱| > [ع] > [0]< 
3 92 > جام 

۰ بپ + بپ اه > جاع + ب ح ۰ 8 اه > باع 
(0) " مب > ( حا . باع < ح ه 

“. لاب - ب ء۶ > ( حا اح ه + شاع > ( هه 
(0) "" عب = و ح ٠‏ ل( × ء۶ حاب ) ح له( ۶ب حه ) 


ی 


ل( < هب ) > له( < (به ) 

. و( دب ) - ل( × ء هاب )> 
ره( < ب د ) - وه( × ۶ب دح ) 

ل( > (هعء ) > لیرد (ب ۶ ) 

تا ورد (ب ده ) = ۱۸۰ .۱۳ = .1 

< نو( (به ) = ۱۸۰ -۲۰ = N.‏ 

< و( دب 5ه ) = ۱ )1 +۸ )2 .5 

2 اد م باه ) > OSS‏ > له( دب ۲ ح ) 

(۸) ۰" ( ب حاء متوازی اضلاع 

4 ۰ ۶و < ب ه 
5. او > ح هش 


> ][ > ۱ )5( 


0 


(۷) 


اب = جاع > ۶۲ حاب ح 
مه مء و < ب حا اب ه 
. مو + اب > ح ه + جاء 

(۳ < [غ] < [0] > 
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5 
أحمد 


تتننتهءى ۴ ) إعدادى ترم أول 





الدرس الثانى : المقارنة بين قياسات الزوايا فى المثلث 


(0) فى 8 بح : 


۳ ب > ب ح 


1 اج 


© 


3 


(۳( 


۰ ۸ ۲ب حا فيه 
که (رجربحد) > به رخ هدب ) 


(aS) -‏ > مدر < ۲ ) 
۰ له( ) > ( دب ) 


0 
(0 


ب بك > ح ۲ 


من () ۰ (۲) ينتج : له( < د ) > ل( ( ) > له(<ب ) 


“ ۸( بح فيه : "ب > مح 

۰ له( < د ) > لويرب ) )۱( 
26 مع جح ۶ب ها هاه . وها بح 
له( ( هعء) - ۵( دح ) بالتناظر )1( 
> ل ( < ءه) = ردب ) بالتناظر )۳( 


من (۱) » (۲) ۰ (۳) ينتج : له زط ۲ هء) > ل زح ۶۲ ه) 
كنل ۳ ا 


: باح = اب 
»® +4 + 





۰ لمعه فيه : ءعح = ع 


۰ وه ( < ۶۶د ) > وه ( ید حع )د ۳ 
وه ( < ب د ) + ل (ح ء(حد) > 


( < حب )+ نور ح(هحء) 


. مه رهكب(ء)> له رطب < ۶) 


5 
احمد التنتتومی 





المتميز للرياضيات أحمد 
(5) نصل ب ء 
۰ ۸ب عء فيه : ۲ب دامع 
له )< اب ۶ )- (eX)‏ 
۸ ب حاء فيه : ءعحد > باح 
- وه ( دحب ء) > وه ( دب ددع ) 
. ل ( < دب ۶) + ل( د (ب ۶ ) > 
له ( < ب ده ء ) + له رح ۲ ۶ب ) 
ل ( < (جه ) > ل ( < ( ۶ج ) 
(0) ۰ ۸ ۶ بح فيه : 
۰ ل ( < ۶ب د) > لب رد ۶ح ب ) 
۰ ل( < پد ) = ۲ وه ( دج ۶ب <-) 
له ( < حب ) = ] له (د ۶ب ) 
7 له ( < زب د )> بورح (ءه) 
(1) ۰ ۶ء ۰ بها متوسطان فى ۸ ۲ب دح تقاطعا فى نقطة م 
۰ نقطه تقاطع متوسطات ۸ ۱ ب ح 





3 


1 


ع تج > عاب 


5. زم = ]مع ۰ بم = ]مه 
Af > #۶ ۰ 6‏ ۰ ۲ ۶۳ > ۴۲ ه 
ف طم > بام 5. بم < ۲۸ 


“. من ۸ ب 6 يكون : له ( د 6( ب) < له ( ع ۲ ب () 
(۷) ۰" ۸ هاا باح فيه . هاحه > هاب 
۰ ر ( > هاب حه ) > ژه ( > ها ح ب ) 


أحمد النتنتتومی 


تتنتتوءى 


(9) [۱] أصغر 


> [I )۰( 





؟) إعدادی ترم أول 


٠ >‏ بح ء مستطيل 
.ا ل (د ( پبد) = له (ځ دب ) = .۹ 
۹۰ - وه ( < ه ب‌ح) > ۹ - وه( هاه ب) 
ل ( < "بپ ه) < له( ءد هھ) 
(۸) :۰ ۸ب دح متساوی الأضلاع 
ل ( د اب د) = ل رح (دب) = ۲ 
© له ( ل ء کپ ) > ل رک ۶ب ح ) 
٠‏ مه زط اب حد) - له (< عدب ) > 
له (ه حب) - له( ۶ب ح ) 
مه (ط اب ء) > مه (. (هحء ) 
> مه (ج ب (ه) دي رع (بح) 
٠‏ مه ( جرب (ده) = وه ( جح اب ء) + هه ( دح ۶ب ح ) 
له (جب |د) > له رح (ب ۶) 
۰ له رهش اب ۶) > بورع (ea‏ 
۰ له ( د ( ) > نودرك (ب ۶) > له (د << ۶) 
[]] أكبر [۳] 1۲ [8] > 
[0] مه رح د ) > له (ج ب )> بل (ج ۲ ) 
UI]‏ رحب )> مدركح() |۳] < 


5 
اعمر ازززز = ی 









المد ز للریاضیات ۳ (عداد ی تر أول 


الدرس الثالث : المقارنة بين أطوال الأضلاع فى المثلث 

> ]2[ اح‎ < ۲[ <MO 
بالتبادل‎ ۰ e 7ه // بد ل(<ک)‎ )۲( 

> 7( < ب )= ل( < عء ( هھ ) = .۷ بالتناظر 

> بح ثيه : ل( <ب) > ل( < د ) 2 ح > ( ب 
(۳) ۰ مع / بح 

٭ مور (ها ب ) = یں( د ۶ح )= .۳ آ بالتبادل 

“. ۸بح فيه : ل( < ب د) > له( ٠١‏ (ح ب ) 


جع لي ما 2 ۶ک 2 ألا بحد 

" له < اب ۰ عاه > لاب 
ورد بح ۰ -- .۲۱۳ = ٩٩‏ 

یب ۰ - ۱.۰ = .۸ 

حا واس" . اج < اب 
و فيه : ىو( ب ) = مها < ده () 
' ۸ ب ءه فيه : ل( ناء ) = ٩.‏ لت بها <ءها (۲) 

3 بجخ () ۰ () ايك : اھ + هاب > حه + ۶ هش 


ب د > ب . لب > حع 


(5) نصل بم ال + ل( < ب) + ل( < ه) = ۱۸ 
۸ ۲ب حء فيه : مب - مع ۲ ۲ ۰ ۰۶ 8۳۶ ۲ ۳ ۴ ۳ ۳ =F.‏ ۱۸۰" 
ل( > ء ب ) = و( < پء ) ۰ ۲ سن + ا ۱۸۰ و منها : س = 12" 


e 2 
۳۶ ح) ح‎ < (۶ ۰ ١ 


> ل( < (به)- مورك ۲ب ۶ ) 
۰ روز × ب ۶ ح) > رز د< ۶ ب ح ) ۰ ب دح > حع مو( > د) < روز < ( ) < ل( > ب ) 
'. ماب < باه < حح 


mM a‏ [۲] الوتر [۳] [] [0] م ب 
خاي د ىح ۸ صعر در باك ب حا [0] ۲ ب 
1 اه ب ) 5 ا ° |80[03ه>(ب | بح بح |۳| عب 
]٤[ ۶ ۱ 4 ۰!‏ ب > باح [o]‏ < [1] < 
> وراد ء) - .5 < ۶ ح- خارجة عن ۸ب اح الدرس الرابع : متباينة المثلث المثلث 


ت ورد Pe‏ >( = ۸ ۳0 ۰۳ لا تصلح أن تکون أطوال أضلاع مثلث 
-. من ۸ ۲ ۶ ح : وه( (ءعه )-.م] ‏ (.5 .م (CC‏ =1 . ۳ بل 5 - ٩‏ 
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المتميز للرياضيات 


[؟] 3 ۰ .۰۱ ۷ تصلح أن تكون أطوال أضلاع مثلث 


لان : ۱ + ۷ = ۱۳ > .ا 


۳ ۰0 ۰0۵ ۵ تصلح أن تکون آطوال اضلاع مثلث 
لأن : 60 + ۵ <۱ > 0 

[5] ۶ ۰ ۰۶ 1 لتصلح أن تکون اطوال اضلاع مثلث 
لأن : 5 +ع - ۸ > 1 

[0] 5 ۰ ۰1 ا لا تصلح أن تکون آطوال اضلاع مثلث 


ع 


لان : 5 + 1 = .] < || 
(۲) نفرض أن : طول الضلع الثالث = ل سم 
۶ ۸ ۵-۳ < ل < ۸ + 0 سو جح ل د | 
ل د ]۰۳ ۳۳ [ 
[N All ۱۲ ۶ ۱۱۳۱ > ۱۲۱ > ۱۱ )5‏ ۱ ۰۳ ۱ [ 


۷۱ ] ۰۳ ۳ ل ۱۸۱ ] ۲۱۸۳ ۰ ۲۱۸۷ ل 
(5) [ا] أصغر من [؟] ۶ ۳ [] ٩‏ 
<F} [o]‏ ۳ ۵ ]۰0۵ 110 ۰ ۱۷۱ ۲ 
(0) من ۸ح ء : (ه + (عء > جاع  ,‏ اب = مح 
مب مب + لا ء > حع باع > حع 
(7) من ۸ ۸ب : بم م + مب > اب 0( 
من ۸ حدم : م( + مه > اح )۳( 


من واه ۲ ؛ کپ )ىك ب اباك )۳( 


بجمع () ۰ (۲) ۳(۰) ينتج : 
۲ + ۲ ۲ب + ]مه > ب + اد + باه 
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أحمد الشتنتومى ۴ ) إعدادى ترم أول 


“. م م + مب + )دح > + محيط ۸ ( باح 
(۷) بفرض أن : ( بح مثلث 
بإضافة ( ب للطرفين 
*. ]مب < محيط ۸ (ب ح 
(۸) ليكن ب حاء شكلاً رباعياً » © نقطة تقاطع قطريه : 
من ۸ اب م : اب < م( + م ب () ۲ 
(f) eCI+Pr>esef:CrsePAjia .‏ 
3 من ۸ ب د ۲ : به < ؟ ب +۲ د (۳) ب > 
ظ من ۸ حاء” : جع < مه + مع (53) 
بجمع )١(‏ ۰ (۲) ۰ (۳) ۰ (2) ينتج : 
اپ به + دح ء > ](م( + << ) + ۲(۲ ب + ۶۳) 
. اب + بح +حء + ء > ۲( (ه + ب ۶ ) 
(9) ليكن ( ب ح ء شکلاً رباعیاً محدبا 
من بد : (ب + ب د > ۲ح () 7 


“. زب < زه + باه 
“. ]مب < زه + ب ه + اب 


اب < ل محيط ۸ ( باح 





من ۸ ب حاء : باه + ح ۶ > ب ء (۲) ۲ 

من ۸ ۲ب ۶: اب + ۲ ۶ > پء () 

من ۸ ۱ ۶ج : (ع + ء ح > اح (2) ب ۳ 
بجمع ۰00 0 ۰ (۳) ۰ (5) ينتج : 

۳۲( | ب + بح + > + (عءع )> ۲( ح< + ب ء) 


*. اب + بح + دجام + زعم > اج + ب ء 


5 
اعمر ازززز = ی 





